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 ياحي رشيدالأستاذ: 
ثانية عموم تجريبيةسنة  المستوى:
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 سا3الزمن: 

.التعميمية: الكوس الوسائل  

       .المجيد علاىم عبدثانوية   
تحميلالميدان: 
 .الدوال العددية الوحدة التعميمية:  
.مرجعيةالدوال لم والتمثيل البياني الموضوع: اتجاه تغير 
  )المراد تحقيقيا(الكفاءات المستيدفة 

ثوحيهات 

 وثـوَلات

 مراحل    )كل الحطة ؾبارة ؾن ثعبَلات(المحخوى المـرفي  المدة

 الدرس

د06  

د06  

د06  

:10ثعبَق 

I تجااٍ ثير  ااة  مـرةة ؿى  جاا  با ذهر .0  .  من  

.في امس ية أ ولى ثاهوي اواهتمثَل امبَاني نلدوا  المرحـَة امتي ارس تهخير  ام تجااٍ ر باهذ .2

10امخعبَق حل

I اتجااٍ ثير  ااة  مـرةة ؿى  جاا   .0 .   من  

fجااااة  مـرةة ؿى  جااIمن   .

f متزاًدة تماما ؿىIحلِلِين ؿداٍن كل أخل من أهَ ذا كان Iمن 2xو 1xًـني 1، ا  2x x:ةان

1 2( ) ( )f x f x.

f ؿى تماما ذا كان Iمن 2xو 1xًـني أ هَ من أ خل كل ؿداٍن حلِلِين Iمذياكطة 1،  ا  2x x:ةان

1 2( ) ( )f x f x.

f ؿى حلِلِينIثابخة ؿداٍن كل أخل من أهَ I،من 2xو1xًـني 1 2( )f x f x.

ذا كاهت الداة   :ملاحؼة  هلو  أ نها رثُبة ؿى  ُذا المجا .  Iجاا و مذياكطة ؿى  أ  متزاًدة  fا 

 باتجااٍ امخير  واهتمثَل امبَاني نلدوا  المرحـَة امتي ارس تها في امس ية أ ولى ثاهوي.ر ذنامخ .2

اهتمثَل امبَانياتجااٍ امخير الداة 

الداة  مربؽ

2:f x x

الداة  ملووب

x
xf

1
: 

f ؿى تماما المجامذياكطة ,0

ذا كان 021ا   xx ، َن ةا 
2

2

2

1 xx .

fالمجاتماما ؿى  اًدةمتز ;0

ذا كان 210ا  xx  ،َةان
2

2

2

1 xx .

f ؿى تماما المجامذياكطة 0;

ذا كان 021ا   xx ، َن ةا 
21

11

xx


fالمجاتماما ؿى  ياكطةمذ ;0

ذا كان 210ا  xx  ،َةان
21

11

xx

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ااة  الجذر حربَـي

:f x x

ااة  امليمة المعولة

:f x x

الداة  امخآ مفِة 

baxxf :

fالمجاتماما ؿى  اًدةمتز ;0

ذا كان 21ا  xx  ، َن 21ةا  xx 

f ؿى تماما المجامذياكطة ,0

ذا كان 021ا   xx ، َن ةا 

21 xx .

fالمجاتماما ؿى  اًدةمتز ;0

ذا كان 210ا  xx  ،َةان

21 xx .

ذا كان  نَ  0aا  تماما ؿى   ياكطةمذ fةا 

 

ذا كان نَ  0aا   تماما ؿى   اًدةمتز fةا 

ذا كان نَ  0aا   تماما ؿى   ثابخةfةا 

اهتمثَل امبَاني نلداة  امخآ مفِة في مـلم ُو مس خليم 

 .aمـامل ثوحيهَ 

:12ثعبَق 

)2بـِ:   المـرةة ؿى   fهـخبر الداة  ) 6 2f x x x  .

.fبالداة   3و  2، 1ضور ال ؿداا أ حسب    .0

.fبالداة   7و  2سوابق امـداٍن أ وخد    .2

x:بين أ هَ من أ خل كل ؿدا حلِلي  .3 
2

( ) 7f x x a    حِرa  ؿدا حلِلي ًعوب ثـٌََُ. ُل

ًلبل امـدا 8   سوابق بالداةf  .؟

2 3 4-1
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fأ ارس اتجااٍ ثير  الداة   .4 ؿى  كل من المجامين     ;3، 3;   . 

 

 12حل امخعبَق  

 .fبالداة   2 ، 3، 1ال ؿداا ضور  باحس .0

. 3611)3( f ; 4)2( f ; 9)1( f 

يجاا .2  .fبالداة   7و  2سوابق امـداٍن  ا 

يجاا - )(2المـااة   . من أ خل ذلك نحل2سابلة امـدا  ا  xf  ، 062حكافئ  xx  ٌَ0و مx 

ذا سوابق امـدا  6xأ و   . 6و 0هي   2ا 

يجاا - )(7. من أ خل ذلك نحل المـااة  7سابلة امـدا  ا  xf  ، 0962حكافئ  xx  حكافئ

  03
2
x  ٌَ3و مx   ذا سوابق امـدا  . 3هي   7ا 

x:أ هَ من أ خل كل ؿدا حلِلي  ثبِان .3 
2

( ) 7f x x a    حِرa  .ٌََُؿدا حلِلي ًعوب ثـ 

:                         لدًيا    7323326)(
2222  xxxxxf  

 7aومٌَ 

امـدا 8  سوابق بالداة ًلبلf   ذا كبوت المـااة )(8ا  xf 8.  حوو  في)( xf   حكافئ

  873
2

x   و ُذا ٍكافئ  13
2

x ن المـااة   وبما أ هَ لا ًوخد ؿدا حلِلي مربـَ ؿدا سامب ةا 

8)( xfثوخد سوابق نوـدا  وؿوََ لا   ثلبل حوو  في  لا 8  بالداةf  . 

ين المجام كل من ؿى  اتجااٍ ثير  الداة  ةساار  .4 3; ،  ;3  . 

المجا ؿى   - 3;   

ؿداان حلِلِان من المجا   1x،2xمَكن  3; 321حِر  xx ضاةة نجد 3با 

033 21  xx   وبم أ نَ الداة  مربؽ مذياكطة تماما ؿى  المجا 0;  :َن ةا 
2

2

2

1 )3()3(  xx   7 ضاةةبا 3(7)3(7: نجد معرفي  المخباًية( 2

2

2

1  xx  

)()(  أ ي: 21 xfxf  ٌَالداة  ومf  تماما ؿى  المجا   ياكطةمذ 3;.  

ؿى  المجا  -  ;3   

ؿداان حلِلِان من المجا   1x،2xمَكن   213حِر 3; xx  ضاةة نجد 3با 

330 21  xx  تماما ؿى  المجا   اًدةوبم أ نَ الداة  مربؽ متز ;0  :َن ةا 
2

2

2

1 )3()3(  xx   7ضاةة با3(7)3(7: نجد( 2

2

2

1  xx  

)()(  أ ي: 21 xfxf  ٌَالداة  ومf  تماما ؿى  المجا   اًدةمتز  ;3.  
 :13ثعبَق

المـرةة ؿى   fهـخبر الداة       ;2 2;   :ِ3بـ 5
( )

2

x
f x

x





 

من  xتحلق أ هَ من أ خل كل .0   ;2 2; ’ 1: ٍكون
( ) 3

2
f x

x
 


 

كل من المجامين  ؿى  fأ ارس اتجااٍ ثير  الداة   .2 2;  و ;2. 

 :13حل امخعبَق 
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من  xخحلق أ هَ من أ خل كلام  .0   ;2 2; ’ 1: ٍكون
( ) 3

2
f x

x
 


 

 من xمن أ خل كل   ;2 2;   :لدًيا)(
2

53

2

)2(31
3

2

1
xf

x

x

x

x

x













 . 

ين المجام كل من ؿى  f اتجااٍ ثير  الداة  ةساار  .2 2; ، ;2  . 

ؿى  المجا  - 2;   

ؿداان حلِلِان من المجا   1x،2xمَكن  2; 221حِر  xx ضاةة نجد 2با 

022 21  xx   مذياكطة تماما ؿى  المجا   ملووبوبم أ نَ الداة 0;  :َن ةا 

2

1

2

1

21 


 xx
3: نجد معرفي  المخباًية 3 ضاةةبا   

2

1
3

2

1

21





 xx

  

)()(  أ ي: 21 xfxf  ٌَالداة  ومf  تماما ؿى  المجا   ياكطةمذ 2;.  

ؿى  المجا  - ;2   

ؿداان حلِلِان من المجا   1x،2xمَكن  ;2 212حِر xx  ضاةة نجد 2با 

220 21  xx   مذياكطة تماما ؿى  المجا   ملووبوبم أ نَ الداة ;0  :َن ةا 

2

1

2

1

21 


 xx
3: نجد المخباًية  معرفي 3 ضاةةبا   

2

1
3

2

1

21





 xx

  

)()(  أ ي: 21 xfxf  ٌَالداة  ومf  تماما ؿى  المجا   ياكطةمذ ;2.  
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د53   

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
د46  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
د06  

 
 
 
 

 

  : حِرgوfهـخبر الدامخين وشاط:  
2

232






x

xx
xf   و  1 xxg                         

gوfمجموؿة ثـرًف كلا من الدامخين أ وخد .0   . 

)2)(1(23  :ةا ن     من xبين أ هَ من أ خل كل ؿدا حلِلي  .2 2  xxxx. 

  :ةا ن fDمن xبين أ هَ من أ خل كل ؿدا حلِلي  .3  1 xxf. 

أ حسب  .4 2g 2   ضورة ، ُل يمكن حساب  بالداةf )برر حوابم( 

gوfُل الدامخين  .5 خان     ؟مدساوً

المـرةة ؿى  المجا   4fو  1f ،2f  ،3fهـخبر الدوا   .6 2    :نما ًلي 

 1 ( ) ( )f x f x g x     ،  2 ( ) ( )f x f x g x    ،  3 2 ( )f x f x  و    4 ( ) 1f x g x    

ؾبارة كل من  xؿين بدلاة   - 1f x   ، 2f x  ، 3f x   و 4f x. 

نجاز امًشاط   ا 

يجاا  .0   gوfثـرًف كلا من الدامخين ا 

02مـرةة حكافئ  fالداة   - x  2أ يx  ٌَوم 2 fD  . 

ن:   gبم أ هَ لا ثوخد كيمة مميوؿة نلداة    - gDةا   . 

)2)(1(23  :ةا ن   من   xن أ هَ من أ خل كل ؿدا حلِلي ابِث  .2 2  xxxx. 

                                         :لدًيا   من   xمن أ خل كل ؿدا حلِلي  -

2322)1)(2( 22  xxxxxxx. 

  :ةا ن fDمن xن أ هَ من أ خل كل ؿدا حلِلي ابِث  .3  1 xxf. 

                                         :لدًيا fDمن  xمن أ خل كل ؿدا حلِلي  -

  1
2

)1)(2(

2

232










 x

x

xx

x

xx
xf. 

ب احس .4 2g ،  12 g 2 يمكن حساب  ضورة   . لا  بالداةf    ل نَ الداةf  غر

 .2مـرةة ؾيد 

خان غر   وfالدامخين  .5  ل هَ مُس لهما هفس مجموؿة امخـرًف. مدساوً

ؾبارة كل من ؾن   xبدلاة   امخـبر  .6 1f x   ، 2f x  ، 3f x   و 4f x. 

.................. 

 

 

 عموَات ؿى  الدوا 

 جساوي اامخين .0
خان ًـني أ ن لهما هفس مجموؿة امخـرًف  gو fاملو  ؾن اامخين   :ثـرًف و أ ن من أ خل  Dأ نهما مدساوً

)لدًيا:    Dمن  xكل ؿدا حلِلي  ) ( )f x g x       :و ىكذبf g 

 
 التشخٌص
 
 
 
 و
 
 
 
 الإكتشاف
 
 
 
 
 
 
 البناء
 
 
 
 
 و  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
خالترسٌ  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 الإكتشاف
 
 
 
 
 
 

g
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د53  

 امـموَات الجبًرة ؿى  الدوا  .2
f وg   اامخان مـرةذان ؿىfD  وgD  .ؿى  امترثُب وk حلِلِان. ؿداان 

 

 مجموؿة امخـرًف امخـرًف امرمز امـموَة

k fو  fمجموع  k    ( )f k x f x k   fD 
g fو  fمجموع  g    ( ) ( )f g x f x g x   f gD D 

  f بامـدا  fخداء    ( )f x f x  fD 
g fو f خداء  g    ( ) ( )f g x f x g x   f gD D 

ؿى  fحاضل كسمة 

g 
 

f

g
  

( )

( )

f f x
x

g g x

 
 

 
 

 : ( ) 0f gx D D g x  

)2 نما ًلي:  اامخان مـرةذان ؿى   gو f: مثا  )f x x  و( ) 2g x x  

3fالدوا   -   ،f g  ،2 f  ،f g نما ًلي:   ؿى   هي الدوا  المـرةة 

  2( 3) 3f x x    ،  2( ) 2f g x x x     ،  2( 2 ) 2f x x   ،

   2( ) 2f g x x x   

fالداة    -

g
ؿى   هي الداة  المـرةة    , 2 2,     :ِبـ 

2

2

f x
x

g x

 
 

 
. 

  : حِر gوfهـخبر الدامخين :  وشاط  5 xxf و  xxg  .  

5xحِر    xبين أ هَ من أ خل كل ؿدا حلِلي .0
 

ةا ن  gDxf  . 

أ حسب  .2  xfg. 
نجاز امًشاط  ا 

5xحِر    xن أ هَ من أ خل كل ؿدا حلِليابِث  .0
 

ةا ن  gDxf  . 

)(0 أ ي 05xلدًيا 5x حِر  xمن أ خل كل ؿدا حلِلي - xf  ٌَوم  gDxf  .      

 حساب .2 )(xfg  ،  5)5()(  xxgxfg. 
 مرهب اامخين.

هي الداة   gمذبوؿة بالداة   fمرهب الداة    ؿى  امترثُب. gDو  fDاامخان مـرةذان ؿى   gو f :ثـرًف  

هيها بامرمز  gامتي ىرمز ا  f : و المـرةة ؿى   /g f g fD x f x D x D  æ  :ِبـ

    g f x g f x    
)بـِ:     الداة  المـرةة ؿى   fمخكن  :مثا    ) 3f x x    و مخكنg لداة  الجذر امتربَـي ا x x 

gالداة     f  :ذا كان مـرةة ا   gDxf   3ٍكون   أ ي 0x    ٌَ3ومx  ذا مجموؿة ثـرًف الداة   ا 

g f  :هي ,3D   :و لدًيا 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 التمٌٌم
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   3g f x x   
 

 .05ص  6تمرٍن محوو  
المـرةذين ؿى  gوfهـخبر الدامخين 0;  و 1; :ِ2ؿى  امترثُب بـ( ) 2 1f x x  و( ) 1g x x  

 ؿى  شكل مرهب اامخين مرحـَخين ًعوب تحدًدُما. gوfأ نخب كلا من  .0

fؾرف الدامخين  .2 g  وg f. 
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 الكتاب المدرسي.-الوسائل التعميمية: الكوس  

                                                                                            علاىمثانوية عبد المجيد   
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 ية.الدوال العدد الوحدة التعميمية: 
kfالشكل  من لدواال تغير اتجاه الموضوع:  ،f،gf . 
  : )المراد تحقيقيا(الكفاءات المستيدفة 

ثوحيهات 

 وثـوَلات
 مراحل المحخوى المـرفي المدة

 الدرس

د02   
 
د10  
 
 
 
 
 
د13  

 
 
 
د10  
 
 
 
 
 
 
د15  
 

 
 
 
د20  
 
 

 
 

 الداة  امخآ مفِة.و ر حربَـي ذااة  الج ،امخذنر  باتجااٍ ثير  كل من الداة  مربؽ، الداة  ملووب 

 

)(2 نما ًلي:   اامخان مـرةذان ؿى   gو h :وشاط xxh   و  2)(  xhxg 

 المجا  ؿى g و h أ ارس اتجااٍ ثير  كل من الدامخين - ;0؟. مااا ثلاحغ 

 انجاز امًشاط:

 المجا  مذياكطة تماما ؿى   اذا هي هي الدة  مربؽh: الداة hاتجااٍ ثير  الداة  ,0 
المجا  تماما ؿى   اًدةتز و م ;0

 
بـــ :      المـرةة ؿى  : الداة  gاتجااٍ ثير  الداة   22)( 2  xxhxg . 

ؿى  المجا  - ,0   

ؿداان حلِلِان من المجا   1x،2xمَكن  ,0 021 حِر  xx  وبم أ نَ الداة  مربؽ مذياكطة

تماما ؿى  المجا   0;  :َن 2ةا 

2

2

1 xx    22: نجد معرفي  المخباًية 2 ضاةةبا
2

2

2

1  xx  

)()(  أ ي: 21 xgxg  ٌَالداة  ومg  تماما ؿى  المجا   ياكطةمذ ,0.  

ؿى  المجا  - ;0   

ؿداان حلِلِان من المجا   1x،2xمَكن  ;0  210حِر xx   وبم أ نَ الداة  مربؽ متزاًدة

تماما ؿى  المجا   ;0  :َن 2ةا 

2

2

1 xx ضاةة 22: نجد معرفي  المخباًية 2با 
2

2

2

1  xx  

)()(  أ ي: 21 xgxg  ٌَالداة  ومg  تماما ؿى  المجا   اًدةمتز ;0. 

gو hنلدامخين   .   هفس اتجااٍ امخير  ؿى    

 

f:الداة  خير ام اتجااٍ  k 

ية:  fو  fؿدا حلِلي. نلدامخين kو)مذياكطة تماما أ و متزاًدة تماما(  Iااة  رثُبة تماما ؿى  جاا   fمبُر k 

 .Iهفس اتجااٍ امخير  ؿى  المجا 

المـرةة ؿى    g وf هـخبر الدامخين مثا :  كال تي:  1;
1

1
)(




x
xf، 1

1

1
)( 




x
xg .  

1gيا لدً  f    ٌَنلدامخين ومf وg  تجااٍ امخير  ؿى   المجا  هفس ا   ;1  . 

 

اامخان مـرةذان ؿى  المجا   و h:وشاط ;0 :نما ًلي xxh )(  و  )(2 xhxg  

ؿى  المجا  gو  أ ارس اتجااٍ ثير  كل من الدامخين  - ;0.ماذا ثلاحغ . 

 انجاز امًشاط:

 امدشخَص

 

 

 

 

 

 

 الاندشاف

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 امبياء

 

 

 و

 

 

 

خ  امترسَ 

 

 

 

 

 الا ندشاف 

 

g

g

h
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د15  

 
 
 
 
 
 
 
د15  
 
 
 
د20  

المجا تماما ؿى   اًدةتز م هي ااة   الجذر حربَـي اذا هيh: الداة hاتجااٍ ثير  الداة  ;0 .
 

 المـرةة ؿى  : الداة  gاتجااٍ ثير  الداة  ;0  : بـــ  xxhxg 2)(2  . 

ؿى  المجا  - ;0   

ؿداان حلِلِان من المجا   1x،2xمَكن  ;0  210حِر xx   َااة   الجذر حربَـي وبم أ ن

متزاًدة تماما ؿى  المجا   ;0  :َن 21ةا  xx  2(بضرب ظرفي المخباًية في امـدا( نجد: 

21 22 xx   :أ ي  )()( 21 xgxg  ٌَالداة  ومg  تماما ؿى  المجا   اًدةمتز ;0- -

gو hنلدامخين   هفس اتجااٍ امخير  ؿى  المجا     ;0  . 

 fاتجااٍ ثير  الداة :

ية:    ؿدا حلِلي غر  مـدوم.  و  Iااة  رثُبة تماما ؿى  جاا   fمبُر

ذا كان  - 0ا   ٍكون نلدامخينf  وf    هفس اتجااٍ امخير  ؿى  المجاI. 

ذا كان  - 0ا   ٍكون اتجااُا ثير  الدامخينf  وf  مذـاهسين ؿى  المجاI. 

المـرةذين ؿى    hو  fمثا : هـخبر الدامخين  ;0    :كال تي
x

xf
1

)(  ،
x

xh
5

)(   

fhلدًيا  5  ومٌَ  نلدامخينf وg   تجااٍ امخير  ؿى هفس ا  ;0    . 
ؾعاء كواؿد ؿامة تمكن من اس خًذاج اتجااٍ ثير  الدامخين  ملاحؼة: :  لا يمكن ا  f g  و( )f g  في كل

ذا أ ضَفت شروط ؿى  الدامخين الحالات لا أ ن ذلك ٍكون ممكٌا ا   .gو f ا 

  

 :الدوا  امخامَةأ ارس اتجااٍ ثير  كل من ثعبَق. 

0. f   هي الداة  المـرةة ؿى ;0  :ِ3بـ
1

)( 
x

xf 

2. g   22بـِ:   هي الداة  المـرةة ؿى)( xxg  

3. g   هي الداة  المـرةة ؿى ;0  :ِ1بـ
3

)( 



x

xg 

 

 وشاط

المـرةذين ؿى   vو  uهـخبر الدامخين   1.5;  و ;0  امترثُب بـِ:ؿى 

 

( ) 2 3u x x   و  2( )v x x  

 . vو  uأ ارس أ تجااٍ ثير  كل من الدامخين  -

uvgحِر gؾرف الداة  -  .ثم أ ارس اتجااٍ ثير اتها 

 انجاز امًشاط

 المجا تماما ؿى   اًدةتز مهي الدة  مربؽ اذا  u: الداة uاتجااٍ ثير  الداة   اراسة  1.5; )(  ;0
 

02هي ااة  ثآ مفِة وبما  vالداة   : vاتجااٍ ثير  الداة   اراسة      ن الداة مذياكطة تماما ؿى  المجا   vةا 

 ;0   : بـــ 

 

 امبياء

 

 

 و

 

 

خ  امترسَ 

 

 

 

 امخق

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 الا ندشاف

 

 

 

 

 

 امبياء

 

 و

 

خ  امترسَ 

 

 

 

 

 

 

 امخلِيم

 

 

 

 

g
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 من xلدًيا من أ خل كل      1; :( ) 0g x   أ ي ( ) 0;g x     ومٌَ الداةf g  مـرةة ؿى

 1;  

 الداة  مـرةة  اذا كان من أ خل كل ؿدا حلِلي 

gاتجااٍ ثير  الداة : f 

ية:    I،)(xfمن  xحِر:من أ خل كل Jااة  رثُبة تماما ؿى  جاا   gو  Iااة  رثُبة تماما ؿى  جاا   fمبُر

لى  .  Jًًتمي ا 

 ذا كان نلدامخين gهفس اتجااٍ امخير  حكون الداة    gو  fا  f   متزاًدة تماما ؿىI. 

 ذا كان اتجااُا ثير  الدامخين gمذـاهسين حكون الداة    gو  fا  f   مذياكطة تماما ؿىI. 

 

 ثعبَق: أ ارس اتجااٍ ثير  كل من الدامخين  ال ثَدين:

0 )f   هي الداة  المـرةة ؿى 1;  :ِ1بـ)(  xxf 

     2  )g  هي الداة  المـرةة ؿى 1;   :ِبـ
1

1
)(




x
xg 
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 نمثل
 بٌانٌا 
 الدوال 

( )x f x b k  

 f ، 

  
 

 
 
 

د03  

 
 
 
 
 
 
 
 

د43  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

د03  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

)(2 ـِ:ــب    المـرةذين ؿى   gو  fهـخبر الدامخين  وشاط: xxf   2(1و()( 2  xxg مَكن  و fC،

 gC  تمثَويهما امبَاهَين ؿى  امترثُب. 

وشاءبجدو  كيم مساؿدة  اس خـن .0 لا  fC  و gC. 

هلعة من Mمخكن .2 
fC ةاضوتهاx  ومخكنM   هلعة من gC2ةاضوتهاx. 

MMبين أ ن امشـاع  -  ثابت ثم أ وخد امـلاكة بين fC و gC . 

)نلداة :اهتمثَل امبَاني  )x f x b k  

)لدًيا:  Dمن xحِر: من أ خل كل Dاامخين مـرةذين ؿى   gو  fمخكن    ) ( )g x f x b k   حِر 

   b  وk   :ِـــ ــان مـوومــان.ىرمز ب ؿــداان حلِلِ fC  و gC  ــاهَين ؿــى  امترثُــب   في مـــلم ــيهما امبَ لى تمثَو ا 

 , ,O i j.  gC ُو ضورة fC  َبالاوسحاب الذي شـاؿjkib


. 

 حالات خاضة

ذا كاهت .0 ن:  0bا  ةا  gC ُو ضورة fC  َبالاوسحاب الذي شـاؿjk


. 

ذا كاهت  .2 0kا 

 
ن:  ةا  gC ُو ضورة fC  َبالاوسحاب الذي شـاؿib


. 

)()2(3 :بـ     المـرةة ؿى ، f،g،hمثا : هـخبر الدوا   2  xxf، 

3)( 2  xxg،2)1()(  xxh. 

 fC ُـو ضـورة مٌحـلد الداة  مربـؽ بالاوســحاب الذي

jiشـاؿَ 


32    
 gC ــؽ بالاوســحاب الذي ُــو ضــورة مٌحــلد الداة  مرب

jشـاؿَ 


3 
 hCــؽ بالاوســحاب الذي  ُــو ضــورة مٌحــلد الداة  مرب

iشـاؿَ 


 
 

 

 

 

 

 

 

 وشاط: 

f اامخان مـرةذان ؿى  المجا   و ;0 :نما ًلي xxf )(  و  xxg 2 

وشاء .0 س خـن بجدو  كيم مساؿدة لا  ا  fC  و gC. 

هلعة من Mمخكن .2 fC ةاضوتهاx  ومخكنM   هلعة من gCةاضوتهاx. 

Mو  Mكارن بين حرثَبتي اميلعخين -  ثم أ وخد امـلاكة بين fC و gC . 

 

 

 امدشخَص

 

 و

 

 الا ندشاف

 

 

 امبياء  

 

 

 

 

 و   

 

 

 

 

خ    امترسَ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 امدشخَص

 

 و    

 

 الا ندشاف 
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د43  

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
د06  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
د53  

 
 
 

 
 
 
 
د06  

 
 

 

 fامبَاني نلداة : اهتمثَل

ية :   مَكنمبُر fC و fC
اهتمثَوين امبَاهَين في مـلم  ; ;O i j نلدامخينf و( )f ؿى  امترثُب حِر      

هلعة من Mؿدا حلِلي غر  مـدوم. و مخكن        fC  ةاضوتهاxنحطل ؿى  هلعة من . fC
ذات امفاضلة  

x  بضرب حرثُب اميلعةM  في امـدا. 

ذا كان ملاحؼة 1: ا     ٍكون الميحيَان fC  و fC
، المرسومان في مـلم مذـامد، مذياػرٍن بامًس بة 

 لمحور امفواضل.

  كال تي:  ؿى   المـرةذين f ،g هـخبر الدامخينمثا : 

       2f x x ،  2g x x   

و مخكن    fC ، gC  في مـلمتمثَويهما امبَاهَين ; ;O i j 

gيا ً لد  f    ٌَوم fC  و gC  مذياػران بامًس بة

 لمحور امفواضل 

 

 

 

 

 

 

 

 :وشاط

  .xمـدا حلِليذهر بامليمة المعولة  -

 اون رمز امليمة المعولة. xf)(.أ نخب امـدا    من  Iمـرةة ؿى  جاا   fهـخبر ااة   -

ذا كان من أ خل كل ؿدا حلِلي  - )(I  :0من  xأ كمل ماًلي:  ا  xf ن ةا  fC  ...... ًلؽ. 

ذا كان من أ خل كل ؿدا حلِلي               )(I  :0من  xا  xf ن ةا  fC  ...... ًلؽ . 

 .09ص  01محوو    تمرٍن

)2بـِ:   المـرةذين ؿى   gو  fهـخبر الدامخين     ) 4f x x   و( ) ( )g x f x وسمي . fC و gC 

تمثَلاُما امبَاهَان ؿى  امترثُب في مـلم    ; ;O i j. 

ارسم الميحني  .0 fC  اهعلاكا من hC   2اهتمثَل امبَاني نلداة:h x x (h   مربؽ  "هي الداة" ) 

بين هَف يمكن اس خًذاج  .2 gC  اهعلاكا من fC .َثم ارسم 

كترح ظرًلة  مرسم اهتمثَل امبَاني نلداة   .3  . fا 

 

 .31ص  51تمرٍن 
 
 
 

 

 

 امبياء  

 

 

 

 

 

 

 و   
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  ثانية عموم تجريبيةسنة  المستوى: 
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 الكتاب المدرسي.-الوسائل التعميمية: الكوس  
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 .التعرف عمى دالة كثير حدود ودرجتيا الموضوع:  
   القاعدية:الكفاءات   

ثوحيهات 

 وثـوَلات
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د03  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
د03  

  وشاط :  

)(323)12( :حِرxf)(بسط ثم رثب امـبارة  .0 25  xxxxxf.   

 .و ارحذَ وحدا مـامل ُذا الحد xf)(ما ُو الحد ال ؿى  ارخة في امـبارة  .2

 الداة  نثر  حدوا

 ثـرًف:    

1بـِ:   مـرةة ؿى   fوسمي ااة  نثر  حدوا  كل ااة   -

1 1 0( ) ...n n

n nf x a x a x a x a

     

 أ ؿداا حلِلِة ثابخة. 0a ،1a ، ... ،naؿدا ظبَـي و  nحِر     

مـاملاثَ و ٌسمى  0a ،1a ، ... ،na، جسمى ال ؿداا  fارخة نثر  الحدوا nٌسمى امـدا امعبَـي -
p

pa x َالحد الذي ارحذp  . 

 أ مثلة:

  :0كل ااة  ثابخةx a  0 0a   َ1هي نثر  حدوا ارحذ. 

  :كل ااة  ثآ مفِةx ax b  0a   َ0هي نثر  حدوا ارحذ. 

  : 2كل ااةx ax bx c   0a   َجسمى أ ًضا زلاثي حدوا من  2هي نثر  حدوا ارحذ (

   الدرخة امثاهَة(

  ثعبَق: ؿين امطَية امـامة مكثر  حدوا من الدرخة امثامثة، من الدرخة امرابـة.

                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                  جساوي  نثر ي حدوا

ذا كانا من هفس الدرخة و كاهت مـاملات    ذا و ةلط ا  ين ا  ية: ٍكون نثر ا حدوا ، غر  مـدومين، مدساوً مبُر

ة.                        الحدوا من هفس الدرخة مدساوً

ذا كان لدًيا من أ خل كل ؿدا حلِلي  :  مثا  x :3ا  2 32 3ax bx cx d x x      

ن:      2aةا   ،0b  ،1c    3وd . 

3ااة  نثر  حدوا مـرةة بـِ:   f:تمرٍن  2( ) 4 4f x x x x    

 :xبحَر ٍكون من أ خل كل ؿدا حلِلي  cو  a ،bؿين بعرًلذين مخخوفذين ال ؿداا الحلِلِة  -

                 2( ) 1f x x ax bx c     

 خذر نثر  حدوا 

 fخذر مكثر  الحدوا   ؿدا حلِلي. امـدا  و  0نثر  حدوا ارحذَ أ نبر من أ و جساوي  fثـرًف: مَكن 

)ًـني  ) 0f  . 

3نثر  الحدوا المـرف بـِ:  fمَكن  مثا : 2( ) 2f x x x x    :(2). لدًيا 0f   ٌَُو خذر مكثر   2وم

  fالحدوا

تحوَل نثر  حدوا باس خـما  امـامل  x  

ية:      ؿدا حلِلي. و  0نثر  حدوا ارحذَ أ نبر من أ و جساوي  fمَكنمبُر

ذا كان  - )ا  ) 0f    (  خذر مكثر  الحدواf )  هَ ًوخد نثر  حدوا بحَر من أ خل كل ؿدا  gةا 

)لدًيا:  xحلِلي ) ( ) ( )f x x g x  
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3نثر  الحدوا المـرف بـِ: f:  مَكن مثا  2( ) 4 4f x x x x     2(0لدًيا( f ذا ًوخد نثر  حدوا  g، ا 

cbxaxxgمن الدرخة امثاهَة أ ي  )()2)((حِر )(2 2 cbxaxxxf   . 
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 الأستاذ:
  ثانية عموم تجريبيةسنة  المستوى:
 التاريخ:
 .د30و  سا 2الزمن: 

 الكتاب المدرسي.-الصبورةالوسائل التعميمية:  

ثانوية عبد المجيد علاىم                                                                                                
                                                                                                                  تحميلالميدان:  
 .كثيرات الحدوددوال  تعميمية:الوحدة ال  
 متراجحات من الدرجة الثانية.المعادلات و ال الموضوع:  
   القاعدية:الكفاءات   

ثوحيهات 

 وثـوَلات

 مراحل  المحخوى المـرفي المدة

 الدرس
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د56  
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2( أ    المـاالات امخامَة:  حل في  1 0x x       )2بـ 4 4 0x x     )2حـ 6 0x x   

حل المـااة :  .0
2 0ax bx c    0a  

ية:  2امخامَة:  xهـخبر المـااة  من الدرخة امثاهَة ذات المجِو  مبُر 0ax bx c    0a  

ذا كان: 2المـااة   حوو  ا  0ax bx c   :2ًتم تحوَل  هيax bx c  

 ؿى  امشكل:

0  
1

2

b
x

a

  
  ،2

2

b
x

a

  
 

  1 2a x x x x  

0  
1 2

2

b
x x

a


   

2

1a x x 

0   2 لا ثوخد حووax bx c   لا يمكن

 تحوَل

 

 

 

 

 

 

ذا كان  0ملاحؼة:  ا       2هلو  أ ن المـااة 0ax bx c     .ثلبل حلا مضاؾفا 

)في كل حاة  من الحالات ، حل المـااة   .54ضفحة  33تمرٍن ) 0f x  ثم اس خًذج تحوَلا مـ( )f x. 

0) 2( ) 3 2f x x x   

2) 2( ) 3 5 2f x x x   

3) 2( ) 9 3 2f x x x    

4) 2( ) 5 8 3f x x x    
 :وشاط

شارة امـبارة  ذهر -  .0aؿداان حلِلِان و bو aحِر baxبا 

شارةأ ارس  - 13: امـبارات امخامَة ا  x ،53  x ،72  x. 

امخامَة:  ةحل في مجموؿة ال ؿداا الحلِلِة المتراجح -  0)1(43  xx  

 المتراجحات من الدرخة امثاهَة: .2

 امشكلين، كل متراجحة يمكن نخابتها ؿى  أ حد x:  وسمي متراجحة من الدرخة امثاهَة، ذات المجِو  ثـرًف

2امخامَين:   0ax bx c   ،2 0ax bx c    حِرa ،b وc  0أ ؿداا حلِلِة  ثابخة مؽa . 

شارة زلاثي الحدوا:  .3 2axا  bx c   0a  

0:  0الحاة   
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     2x             1x        

 
x 

        :             :1       - 
1x x 

          :1     -             - 
2x x 

شارة شارة a   1ا  ا  a 1   شارة   aا 

لدًيا

  2

1 2ax bx c a x x x x     

 حِر:   

  1
2

b
x

a

  
 2و

2

b
x

a

  
. 

1بفرض      2x x   نحطل ؿى  الجدو

 الملابل

شارة  :مثا  452:امـبارةأ ارس ا   xx. 

0: 2الحاة   

لدًيا    
22

1ax bx c a x x     :حِر
1

2

b
x

a


    شارة cbxaxومٌَ ا  2  شارة . ويمكن aمن ا 

 ثوخَطِا في خدو  كامخالي
            1x             x 
شارة       شارة        a    1ا  a 2axا  bx c  

 

شارة امـبارة: مثا : 962أ ارس ا   xx. 

0: 3الحاة   

شارة    cbxaxا  2 :موخطة في الجدو   امخالي 
                          x 

شارة                     a     2axا  bx c  
 

شارة امـبارة: 962مثا : أ ارس ا  2  xx. 

 

 

 المتراجحات امخامَة:   حل في تمرٍن:

22ا(         4 6 0x x      )2ب 10 25 0x x        )2حـ 4 0x x   
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  ثانية عموم تجريبيةسنة  المستوى: 

 التاريخ:
 .د30و  سا 1الزمن: 

 الكتاب المدرسي.-الصبورةالوسائل التعميمية:  

ثانوية عبد المجيد علاىم                                                                                                
                                                                                                                  تحميلالميدان:  
 .كثيرات الحدوددوال ال تعميمية:الوحدة ال  
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   القاعدية:الكفاءات   

ثوحيهات 

 وثـوَلات
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نعمل على 
 صبحٌ أن

 تحدٌد
إشارة 
ثلاثً 

حدود ال
من 

الدرجة 
  آلٌا الثانٌة

 عند 
التلمٌذ 

حلّ  أثناء
هذا النوع 
من 
 المسائل.

 
د43  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
د43  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 49ص  0مسآ ة  

ا  هـخبر اائرة كعرُ AB   4حِرAB  .M  هلعة من

 AB   

هًشئ الدائرثين انوخين كعراُما    AM  و MB . 

ا لى مساحة  aا لى مساحة الحيز الموون و بـِ  Sىرمز بـِ    

 املرص

الذي كعرٍ     AB هضؽ .AM x 

 . xبدلاة   Sأ حسب  .0

ٍكون من أ خوِا:  Mُل ثوخد وضـَة نويلعة  .2
1

2
S a؟ 

1امتي ٍكون من أ خوِا:  xؿين كيم  .3

4
S a>. 

 (87) ص 2مسآ ة  

3ABؾرضَ ABCDمَكن المس خعَل  cm  5وظولهBC cm . 

]ثخير  ؿى  املعـة المس خليمة Mاميلعة ]AB  وهضؽAM x . 

]حِر AMNPىرسم المربؽ ]P AD والمس خعَوينMBRN وNPDQ . 

)حتى حكون xؿين كيم امـدا الحلِلي (0 )S x مجموع مساحتي المس خعَوينMBRN وNPDQ  .أ نبر ما يمكن 

)حكون xمن أ خل أ ي كيم نوـدا (2 )S x جساوي هطف مساحة المس خعَلABCD . 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ياحي رشيدالأستاذ:
  تجريبيةثانية عموم سنة  المستوى:
 م24/10/2013التاريخ:
 .سا 6الزمن: 

 الكتاب المدرسي. -المدور -الكوسالوسائل التعميمية:  

ثانوية عبد المجيد علاىم                                                                                                
                                                                                                                  ىندسةالميدان:  
 .المرجح في المستوي  الوحدة التعميمية:  
 .نقطتينمرجح  الموضوع:  
تعيين    َمط اضرمايٍح لإثثاخ انًرخر اضرعًال -نمطتٌن  إنشاء مرجح القاعدية:الكفاءات   

   .مجموعات نقطية بإستعمال المرجح
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ثوحيهات 

 وثـوَلات

 مراحل  المحخوى المـرفي المدة

 الدرس

توظٌف 
نظرٌة 
طالٌس فً 
إنشاء 
مرجح 
 نمطتٌن.
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

  :0وشاط  

  . في اس خلامة واحدة A،B،Cهلط حكون  متىأ ذهر  -

- AوB هلعخان من المس خوي ومخكن G 0 :هلعة من المس خوي تحلق GBGA  

 في الحالات امخامَة: G ؿداٍن حلِلِين ثابخين. أ وشئ اميلعةو  حِر

0) 02  GBGA    2)052  GBGA      3) 025  GBGA 

 (078ضفحة  0) :2وشاط 

 

0 .ؿداٍن حلِلِين حِر و  هلعخين متماٍزثين و مَكن  Bو Aثـرًف: مخكن   وسمي مرجح  

0 حِر :Gؿى  امترثُب اميلعة  و  المرةلذين بالمـاموين  Bو  Aاميلعخين GBGA  . 

 ملاحؼات: 

ذا كاهت هلعة  .0 امثيائَة  مرةلة بامـدا الحلِلي  Aا  ,A  . جسمى هلعة مثللة 

الدلة .0    , ; ,A B اميلعةو  جسمى جملة هلعخين مثلوخينG هي مرجح الدلة المثللة

    , ; ,A B . 

ذا كاهت  .5 ن Bمٌعبلة ؿى Aا    .Gمٌعبلة ؿى   Aةا 

ذا كان  .4 ا   ؿى   نحطلGBGA  أ ي اميلعة (G  مٌخطف املعـة AB  جسمى )

خين نويلعخين  مرنز المساةذين Gؾيدئذ  1.وفي ُذٍ الحاة  هآ خذ Bو Aالمدساوً   . 

ية ذا كاهت اميلعة :  مبُر ن اميلعة   و  المرةلذين بالمـاموين   Bو  Aمرجح اميلعخين  Gا  ؿى  امترثُب ةا 

G .وحِدة 

ان:  0GAبرُ GB    ٍ0مـياGA GA AB     ٌَوم( )GA AB     بما أ ن

0     ن ABAG:ةا 





  .A  وB  ذا  وحِد .   Gهلعخان ثابدذان ا 

 1ثعبَق 

 AوB   متماٍزتان من المس خوي.هلعخان 

 ؿى  امترثُب . 0و  3المرةلذين بالمـاموين  Bو Aمرجح اميلعخين  Gأ وشئ اميلعة ِ -

 ؿى  امترثُب . 3و  -4المرةلذين بالمـاموين  Bو Aمرجح اميلعخين  Hأ وشئ اميلعة  -

8حِر أ ن:Kمخكن اميلط -

3
AK AB . 

 مرةلذين بمـاموين صحَحين ًعوب ثـَُنهماBوAمرجح اميلعخينKأ زبت أ ن -

أ زبت أ ن كل هلعة من المس خليم  - ABهي مرجح نويلعخينAوB مرةلذين بمـاموين ًعوب ثـَُنهما

.  
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 قترحت
 أمثمة

 يوظف
 يياف

 المرجح
 لدراسة

 مجموعات
 نقطية
 يا وتعيي

 و
 ئياو إنشا
 تحديد )

 وضبط
المجموعا

 النقطية ت
 التي

 تدرس
 : يھو

 ، الدائرة
 ، المستقيم
محور 
 قطعة
ةمستقيم  ، 
 مجموعة
 عددا تضم

من ومنت  
.(النقط  

 2ثعبَق

  ذا كاهت اميلعة مرجح الدلة المثللة  Gبين أ هَ ا     , ; ,A B  ن  :.ةا 

- G   مرجح الدلة المثللة    , ; ,A k B k  حِر .k . ؿدا حلِلي غر  مـدوم 

 . ؿى  اس خلامة واحدةGو A،Bاميلط  -

ن:  Mمن أ خل كل هلعة  - MGMBMAمن المس خوي ةا  )(    . 

س خلامِة هلط(  094ص  29تمرٍن  س خـما  المرجح ل زبات ا   مثوثا . ABCمَكن ) ا 

B'   مرجح( , 2)A  و( ,1)C 

 A'   مرجح( , 2)A و( , 3)B   

 C'   مرجح( , 1)C  و( ,3)B  

 أ وشئ امشكل.  .0

 من المس خوي:  Mبين اهَ مهما كاهت اميلعة   .2

        2 0MA' MB' MC'    
 في اس خلامِة. 'Cو 'A'  ،Bاس خًذج أ ن اميلط  .3

 

 هلعة من المس خوي . Mهلعخان متماٍزتان من المس خوي، مخكن  B، وشاط: 

cmMAامتي تحلق: Mما هي مجموؿة اميلط  .0 3 . 

MBMAامتي تحلق: Mماهي مجموؿة اميلط   .2                         . 

( عين وأنشئ المجموعة )5 1 ( مجموعة النقط   M حيث   

 ( ) / 2 2M P MA MB MC MA MB MC        
( عين وأنشئ المجموعة )4 2 ( مجموعة النقط   M حيث   

 ( ) / 2 2M P MA MB MC AB      
السؤال )( نفس 3 3   )  

 2( ) / 2 2M P MA MB MC MA MB MC      

 ) ثـَين مجموؿات هلعَة باس خـما  المرجح( 099ص  66ثعبَق 

 ،B  3هلعخان متماٍزتان من المس خوي حِرAB cm  هـرف اميلعة.K  3بامـلاكة

2
AK AB  

 بمـاملات ًعوب ثـَُنها. Bو مرجح نويلعخين K( أ زبت أ ن0

5من  المس خوي حِر  M، مجموؿة اميلط  ( ؿين ثم أ وشئ المجموؿة 2 3 MA MB AB  . 

من المس خوي حِر  M، مجموؿة اميلط  ( ؿين ثم أ وشئ المجموؿة 3

5 3 2 MA MB MB  

حدازيي مرجح هلعخين(: 13تمرٍن   ) ا 

لى مـلم   المس خوي مًسوب ا  ; ,O i j مخكن اميلعة.G  مرجح الدلة ),();,(  BA هضؽ. ;A AA x y،

 ;B BB x y   و ;G Gx y G 
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OGOBOAأ ن:  بين - )(    حدازيي اميلعة  . Gثم أ وخد ا 

 :14ثعبَق 

لى مـلم  المس خوي مًسوب ا  ; ,O i j مخكن اميلط. 1;2A  ، 1;4B   . 

حدازَات اميلعة  (0 مٌخطف املعـة المس خليمة  Gؿين ا  AB  . 

حدازَات اميلعة  (2 مرجح الدلة  Hؿين ا  )1,();3,( BA . 

 
 
 

 ياحي رشيد الأستاذ:
  ثانية عموم تجريبيةسنة  المستوى:
 م 10/11/2013التاريخ:
 . سا 3الزمن: 

 الكتاب المدرسي.-الكوس-المدورالوسائل التعميمية:  

ثانوية عبد المجيد علاىم                                                                                                
                                                                                                                  ىندسةالميدان:  
 .المرجح في المستوي  تعميمية:الوحدة ال  
 .مرجح ثلاث نقط الموضوع:  
   .مستقيمات تلاقي لإثبات المرجح استعمال . ثلاث نماط  إنشاء مرجح القاعدية:الكفاءات   

ثوحيهات 

 وثـوَلات

 مراحل  المحخوى المـرفي المدة

 الدرس
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.  
د06  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

د46   

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
د006  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 .078ص  12وشاط 

 

 

  مرجح زلاث هلط

 ثـرًف مرجح زلاث هلط .0

0زلاث أ ؿداا حلِلِة حِر و،زلاث هلط  و   C، وA،B ثـرًف:   وسمي مرجح .

0حِر:Gؿى  امترثُب اميلعةو،المرةلة بالمـاملاتC، وA،Bاميلط GCGBGA  
ة و غر  مـدومة ٌسمى ملاحؼة: ذا كاهت المـاملات مدساوً ة نويلط  Gا  C، وA،Bمرنز المساةات المدساوً

ة مـ  ذا كاهت اميلط مُست ؿى  اس خلامة واحدة اميلعة  0وهآ خذ في ُذٍ الحاة  المـاملات مساوً هي  G،ؾيدئذ و ا 

 ،ABCزلل المثور  مرنز

ية ذا كاهت اميلعة :0مبُر ن اميلعةو،المرةلة بالمـاملاتC، وA،Bمرجحا نويلطGا   Gؿى  امترثُب ةا 

 وحِدة.

 خاضَة امخجمَؽ  .2

ية:  ذا كان و،المرةلة بالمـاملات C، وA،Bمرجح اميلط G مبُر 0ؿى  امترثُب ا     و كاهت

D مرجح اميلعخينA  وB  المرةلذين بالمـاموين  و ن اميلعة .ؿى  امترثُب  Cو  Dمرجح اميلعخين Gةا 

المرةلذين بالمـاموين    و .ؿى  امترثُب 

 

 من المس خوي .زلاث هلط C، وA،B:  10تمرٍن

  . ؿى  امترثُب2و1،1المرةلة بالمـاملاتC، وA،Bمرجح اميلط Gأ وشئ اميلعة 

س خـما  المرجح ل زبات ثلاقي مس خليمات( 095ص  33تمرٍن  ]هلاط من  Pو M  ،Nمثور . ABC ) ا  ]BC 

 ،[ ]AB  و[ ]AC  ؿى  امترثُب نما ُو مبين في امشكل 

 

  Cو Bكمرجح نويلعخين  M( ؿبر ؾن 0

 Bو Aكمرجح نويلعخين Nو ؾن    

 .Cو Aكمرجح نويلعخين  Pوؾن  

)( بين أ ن المس خليمات  2 )AM  ،( )NC و

( )BP .مذلاظـة في هلعة واحدة 

 

لى مـلم : 13تمرٍن  المس خوي مًسوب ا  ; ,O i j مخكن اميلعة.G مرجح اميلطA،B  وC    المرةلة بالمـاملات 

  ،و  ؿى  امترثُب.هضؽ ;A AA x y، ;B BB x y  و ;C CC x y  و ;G Gx y G 

ن  Mهلعة بين أ هَ من أ خل كل .  0 MGMCMBMA، من المس خوي ةا  )(  . 

OGOCOBOA :.  اس خًذج أ ن2 )(   حدازيي اميلعة   .G ثم أ وخد ا 

لى مـلم  :14تمرٍن  المس خوي مًسوب ا  ; ,O i j مخكن اميلط. 1;2A  ، 1;4B   و 3;3C  . 

 مُست ؿى  اس خلامة واحدة . Cو  A  ،Bأ زبت أ ن اميلط  (3

امدشخَص 

و  

 الا ندشاف

 

 

 

 

 امبياء
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حدازَات مرنز زلل المثور  (4  . ABCؿين ا 

حدازَات اميلعة  (5 مرجح الدلة  Hؿين ا       , 1 ; , 3 ; ,2A B C . 
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 ياحي رشيد الأستاذ:
  ثانية عموم تجريبيةسنة  المستوى:
 م24/11/2013التاريخ:
 سا. 2الزمن: 

 الوسائل التعميمية: الكتاب المدرسي. 

ثانوية عبد المجيد علاىم                                                                                                
                                                                                                                 تحميلالميدان:  
 .الإشتقاقية التعميمية:الوحدة   
 .العدد المشتق  الموضوع:  
                                                 .حساب العدد المشتق لدالة عند عدد حقيقي  الكفاءات القاعدية:  

 مراحل  المحخوى المـرفي  المدة ثوحيهات وثـوَلات

 الدرس

 انعذد يمارتح ًٌكٍ

 تعذج تٍاٍَا انًشرك

 وَمررذ طرق،

  ،رنك عهى كًثال
 يٍ انًرور

 انًروضطح انطرعح

 انطرعح إنى

 فً انهسظٍح

 انًطرمًٍح انسركاخ

 انرً ترهك َثذأ زٍث

 انسيٍُح يعادلاذھا

 انذرخح يٍ نهسركح

 انثاٍَح

  نعرف العدد
fالمشتك للدالة   

0xعند
بؤنهّ  

النهاٌة المنتهٌة 
 : دالةلل

( ) ( )0 0f x h f x

h

+ - h   

إلى hلمّا ٌإول 

0   
نمول عندئذ إنّ       

f  لابلة للاشتماق

 0xعند

رمز للعدد ون    
fالمشتك للداّلة

بالرمز
0( )f x. 

. 

د30  
 
 
 
 
د60  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
د 15  

 
 
 
 
 
د15

 

 62ص  1 نشاط 
 

 نياية حقيقية لدالة عند الصفر .1
  تعريف   

fD يشمل الصفر      ة من مجموعة الأعداد الحقيقي مجال. 
بالقدر الكافي فإن   0قيما قريبة من  xمعناه  عندما يأخذ   0 عددعند ال fمدالةلىو نياية  lالقول أن العدد الحقيقي 

العدد f x  يأخذ  قيما قريبة  منl  بالقدر الذي نريد  . و نكتبlxf
x




)(lim
0

     
 دالة قابمة للإشتقاق عند عدد. .0

دالة معرفة عمى مجالfتعريف:   
fD 0.    منx عدد من

fD القول أن الدالة.f  قابمة للإشتقاق عند

0معناه الدالة:   0xالعدد 0( ) ( )f x h f x

h

 
h :g تقبل نياية حقيقيةl  أي   0عند .

l
h

xfhxf

h






)()(
lim 00

0
)'0. و نرمز لو بـ  0xفي العدد   fالعدد المشتق لمدالة  l.  يسمى )f x 

lأي 
h

xfhxf
xf

h







)()(
lim)( 00

0
0

 

0العدد  :ملاحظة 0( ) ( )f x h f x

h

   يسمى نسبة تزايد الدالةf  0بين العددينx  0وx h                             

 مثال
)(3 بـِ :     المعرفة عمى gنعتبر الدالة 2  xxg. 

00عند gأحسب العدد المشتق لمدالة- x  20؛ x 
 

 .fالمشتقة لدالةالدالة .  .5

 . ن م fDدالة معرفة عمى مجال f:تعريف    
 .fDقابمة للاشتقاق عند كل عدد منوفقط إذا كانت  إذا fDقابمة للاشتقاق عمى fنقول أن الدالة    

)'العدد المشتق fDمن xبكل التي ترفق الدالةتسمى      )f x الدالة المشتقة لمدالةf عمىfD. 
'. و نكتب   .f' ب ـ  ويرمز ليا    : '( )f x f x   
 

 .65صفحة 2تمرين محمول
 f  2بـِ:   دالة معرفة عمى( ) 2f x x   . 

 .f'وعيّن دالتيا المشتقة    قابمة للاشتقاق عمى fأثبت أن الدالة      

 الا ندشاف
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 .ياحي رشيد الأستاذ:
  .ثانية عموم تجريبيةسنة  المستوى:
 .م01/12/2013التاريخ:
 سا. 2الزمن: 

 الوسائل التعميمية: الكتاب المدرسي. 

ثانوية عبد المجيد علاىم                                                                                                
                                                                                                                 تحميلالميدان:  
 .الإشتقاقية الوحدة التعميمية:  
 .معدد المشتقالتفسير اليندسي ل  الموضوع:  
                                                 . معادلة مماس دالة عند قيمة تعيين   الكفاءات القاعدية:  

 مراحل  المحخوى المـرفي  المدة ثوحيهات وثـوَلات

 الدرس
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  تفسّر لابلٌة
fالاشتماق للدالة   

ها تمثٌلمماس لبوجود ُ
 معامل  البٌانً،

توجٌهه هو  

0( )f x .  ثمّ ٌتم

إجراء التمرٌب 
الخطً لهذه الداّلة 

  0x بجوار المٌمة

 التآلفٌة بواسطة الدالة
:      

0 0 0( )( ) ( )x f x x x f x    

أي :       
)())(()( 000 xfxxxfxf  

 

 
 
 
 
 
د35  
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
د60  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
د25  

 1 نشاط 
f  بـِ:   دالة معرفة عمىxxf )( . وليكن  

fC في معمم متعامد   تمثيميا البياني J,I;O. 
أنشئ  .1 

fCعمى المجال 3;0 . 
2. A نقطة من  

fC 1فاصمتيا.  
تب معادلة لممستقيم كأ -   الذي يشمل النقطةA 1(ومعامل توجييو ىو(f  . 
 أنشىئ -  ماذا تلاحظ؟. 

الممثمة بالمستقيم  gلتكن الدالة التآلفية  .3 . 
  . xg)(أعط عبارة -
 . 410إلى f)001,1(بإستعمال آلة حاسبة أعط قيمة مقربة لمعدد  -
   ماذا تستنتج؟ g)001,1(أحسب  -

 
 التفسير اليندسي لمعدد المشتق.

 لمنحن دالة عند نقطة. معادلة المماس .1
و 0xقابمة للإشتقاق عند  fحيثfDعدد من 0x.    من fDدالة معرفة عمى مجالfتعريف:
 0'f x  0العدد المشتق عند العددx ليكن . fC إلى معمم ميا البياني في المستوي المنسوب رس
متعامد , ,O i j. مماس  المنحنى fC 0عند النقطة 0( , ( ))A x f x  ىو المستقيم الذي يشملA  و
)'0توجييو  معامل  )f x معادلتو ىي .:  )())(( 000 xfxxxfy      .                                     
  مثال

f  2بـِ:   دالة معرفة عمى( ) 2f x x    ليكن  . fC  رسميا البياني في المستوي المنسوب إلى
معمم  , ,O i j   
ِعين معادلة ل ـ( )T  مماس المنحنى fC عند النقطة A 1التي فاصمتيا . 

  عند قيمة. التقريب التآلفي لدالة .2
في التعريف السابق لدينا   )())((: 000 xfxxxfyT   إذن T  لدالة ىو التمثيل البياني

)())(()(:حيث g تآلفية 000 xfxxxfxg .   
ونقبل أنيا ىي أحسن تقريب تألفي  0xبجوار العدد fتسمى تقريبا تآلفيا لمدالة  gالدالة التآلفية 

)())(()(ونكتب 0xبجوار f لمدالة 000 xfxxxfxf  . 
 

 .67ص  4تمرين محمول 

 

 امدشخَص

 

 

 

 

 و  

 

 

 

 

 الا ندشاف 

 

 

 امبياء 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 و 

 

 

 

 

 

 

خ  امترسَ 

 

 

 

 امخلِيم

 .ياحي رشيد الأستاذ:
  .عموم تجريبيةثانية سنة  المستوى:
 .م04/12/2013التاريخ:
 سا. 1الزمن: 

 الوسائل التعميمية: الكتاب المدرسي. 

ثانوية عبد المجيد علاىم                                                                                                
                                                                                                                 تحميلالميدان:  
 .الإشتقاقية الوحدة التعميمية:  
 .الدالة المشتقة  الموضوع:  
                                                 . مشتقات دوال مألوفة الكفاءات القاعدية  
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 مراحل  المحخوى المـرفي  المدة ثوحيهات وثـوَلات

 الدرس

 ٌ ستعمل نجعل التلمٌذ
f ٌنالرمز  ، 
( )f x  ٌمٌزّ  و

 بٌنهما.

  ّمجموعة  نلاحظ أن
 الاشتماق ٌةبلال

مطابمة لمجموعة 
التعرٌف فً كل 
ة مررأنواع الدوال الم

فً هذا المستوى 
ماعدا دالة الجذر 

 التربٌعً.
  نجد فً استخراج

لواعد حساب 
مشتمات هذه الدوال 

 فرصة ٌمارس 
فٌها التلمٌذ   

 .البرهان

 

 
د20  
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
د40  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 نشاط  
 أحسب مشتقات الدوال التالية 

baxxf : حيث (a وb 0عدداد حقيقيان وa  ) 2؛  عمى: xxf  ؛  عمى

xxf : عمى المجال ;0؛
x

xf
1

:  عمى    . 

f:الدالة التآلفية :1مبرىنة   x ax b حيثa وb  و   عددان حقيقيان ، قابمة للاشتقاق عمى
f:'دالتيا المشتقة ىي :                     x a   

 ةخاص لةحا
0a* إذا كان     نستنتج أن الدالة:f x b و دالتيا المشتقة    ى  )الدالة الثابتة(قابمة للاشتقاق عم

:'ىي : 0f x 
  ات الدوال التالية أحسب مشتق:مثال

32:  xxf   ؛xxf 2:   ؛xxf : 5؛: xf .  
:الدالة: 2مبرىنة  nf x x  (n  قابمة للإشتقاق عمى ) و دالتيا المشتقة   عدد طبيعي غير معدوم

:'1ىي :                                                nf x n x  
)(5بـِ:   دالة  معرفة عمى  f مثال xxf  .أحسب دالتيا المشتقة . 

1الدالة :3مبرىنة 
:f x

x
قابمة للإشتقاق عمى    ,0و عمى 0, : و دالتيا المشتقة ىي 

                                               
2

1
':f x

x
.   

f:الدالة : 4مبرىنة x x  قابمة للإشتقاق عمى 0,  : 1و دالتيا المشتقة ىي
':

2
f x

x 
:الدالة  :) تقبل بدون برىان(5مبرىنة sinf x x  و دالتيا المشتقة ىي :  قابمة للاشتقاق عمى 

                                               ': cosf x x  
 
:الدالة  تقبل بدون برىان( :)6مبرىنة   cosf x x  و دالتيا المشتقة ىي :  قابمة للاشتقاق عمى 

                                               ': sinf x x 

 امدشخَص

 

و        

 

 الا ندشاف 

  

 

 امبياء 
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 .ياحي رشيد الأستاذ:
  .ثانية عموم تجريبيةسنة  المستوى:
 .م08/12/2013التاريخ:
 سا. 2الزمن: 

 الوسائل التعميمية: الكتاب المدرسي. 

ثانوية عبد المجيد علاىم                                                                                                
                                                                                                                 تحميلالميدان:  
 .الإشتقاقية الوحدة التعميمية:  
 .عمميات عمى المشتقات  الموضوع:  

   حساب مشتمات الدوال  :الكفاءات القاعدية gf ،gf ،
g

f
،)( baxfx .                                   

 مراحل  المحخوى المـرفي  المدة ثوحيهات وثـوَلات

 الدرس

  
د30  
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
د70  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

1بـِ:         المعرفتان عمىgو f. نعتبر الدالتان  نشاط 
( ) 1

2
f x x  ؛( ) 2g x x  

)()(. قارن بين1 xgxf ؛ )()( xgf  . 

)()()()(. قارن بين2 xgxfxgxf ؛ )()( xgf  . 

. قارن بين3
2)(

)()()()(

xg

xgxfxgxf 
 ؛












)(

)(

xg

xf . 

 
 المشتقة:  عمميات عمى الدوال

 .  من Dدالتان قابمتان للإشتقاق عمى مجال vو u:مبرىنة
)الدالة .1 )u v للإشتقاق عمى قابمةD   :ودالتيا المشتقة ىي  ' ' 'u v u v   
)الدالة  .2 . )u v للإشتقاق عمى  قابمةD   : و دالتيا المشتقة ىي . ' '. . 'u v u v u v       

)الدالة  .3 )u حيث ( قابمة للإشتقاق عمى ) عدد حقيقيD  : و دالتيا المشتقة ىي( ) ' 'u u  

uالدالة  .4

v

 
 
 
و دالتيا المشتقة ىي :   Dللإشتقاق عمى قابمة 

'

2

'. . 'u u v u v

v v

 
 

 
)(0حيث xv 

1الدالة .5

v

 
 
 
1ودالتيا المشتقة ىي :      Dعمى للاشتقاق قابمة  '

'

2

v

v v

 
  

 
)(0حيث   xv . 

 في كل حالة ممايمي fأحسب مشتق الدالة  مثال:
 84)(  xxf ،xxxxf  23

2

1

3

1
)( ،2

:f x
x

 ،)1(2)( 4  xxf  ،
1

:
2

x
f x

x

 


،1

: 2 1
3

x
f x x

x


 


 ،

1

1
)(




x
xh،

2

2

2 3 1
:

3

x x
f x

x

 


،

xxf
3

6
)(


،)1)(1()( 63  xxxf،xxf

3

6
)(


،xxxf sin.3cos2)( . 

: الدالة: مشتقة ( )f x u ax b 
bو a.   من  Dقابمة للإشتقاق عمى مجال دالة u :)تقبل بدون برىان(مبرىنة مجموعة  Eعددان حقيقيان.  

axحيث  xالأعداد الحقيقية b ينتمي إلىD.  الدالة: ( )f x u ax b عمى  للإشتقاق قابمةE دالتيا المشتقة  و 
'f : ىي ' : '( )f x au ax b حيث .'u  مشتقة الدالةuعمىD  . 
 

 امدشخَص

 

و        

 

 الا ندشاف 

  

 

 

 

 امبياء 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 و 

 

 

 

 

 

 

خ  امترسَ 

 

 

 

 

 

 

ELBASSAIR.NET



 

rachid2011yahi@gmail.com 
32 

د20   
 .67ص 06 تمرين 

 

 امخلِيم

 .ياحي رشيد الأستاذ:
  .ثانية عموم تجريبيةسنة  المستوى:
 .م29/01/2014  التاريخ:
 سا. 2الزمن: 

 الوسائل التعميمية: الكتاب المدرسي. 

ثانوية عبد المجيد علاىم                                                                                                
                                                                                                                 تحميلالميدان:  
 .تطبيقات الإشتقاقية  الوحدة التعميمية:  
 والقيم الحدية المحمية. تغير دالة اتجاه الموضوع:  
 .التغيّر واتجاه المشتق إشارة بين الربط  الكفاءات القاعدية  

 مراحل  المحخوى المـرفي  المدة ثوحيهات وثـوَلات

 الدرس
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 أيثهح ذخرار

 اذداِ فٍھا َذرش

 كثٍر دانح ذغٍر

 دانح أو زذود

 .َاطمح
 أَشطح ذمررذ

 إنى ذھذف

 زظر اضرُراج

 يدال عهى دانح

 .تثواتد
 تطٍطح دوال أو

 يطائم ذعانح

 انرً "الاضرًثال"

 عٍ فٍھا َثسث

ثهى انمٍى ًُ  .ان
 ذسمك انرً

 .انًطهوب

د 20  
 
 
 
 
د20  
 

 
 
د10  
 
 
 
 
د10

 
 
 
 
 
د15  
 
 
 
 
 
 
 

 62ص  2نشاط 
 :اتجاه تغير دالة .0

معرفة و قابمة للإشتقاق عمى مجال  fلتكن دالة :مبرىنة
fD و'f . دالتيا المشتقة 

          إذا كانت 'f يمكن أن تكون (  موجبة تماما'f معدومة من أجل قيم منعزلة من
fD عمى )

المجال
fD الدالة فإنf متزايدة تماما عمى المجال

fD. 
          إذا كانت 'f يمكن أن تكون (  سالبة تماما'f معدومة من أجل قيم منعزلة من

fD عمى  )
المجال

fD فإن الدالةf متناقصة تماما عمى المجال
fD. 

          إذا كانت 'f معدومة عمى المجال
fD فإن الدالةf ثابتة عمى المجال

fD. 

عمى.المعرفة fأدرس اتجاه تغير الدالة   :تمرين 1     :بـــ
1

2
:





x

x
xf .  

 
  02نشاط 

 (01)تابع لمنشاط  أسئمة إضافية

 عمى المجال gبالنسبة لمدالة 0(  ماذا تمثل القيمة 7








2

3
;

2

1  

 مغيرة إشارتيا . 0عند f'( بين أن الدالة تنعدم 6
 . f'والدالة  fبين القيم الحدية المحمية لدالة  ( ما ىو التخمين الذي يمكن أن تدلي بو فيما يخص العلاقة الموجودة 9
 

 :      القيم الحدية المحمية لدالة .2
 دالتيا المشتقة . f'و Iمعرفة و قابمة للإشتقاق عمى مجال  fلتكن دالة مبرىنة 
   إذا انعدمت الدالة المشتقة'f عند قيمةc من I مغيرة إشارتيا  فإنو يوجد مجال مفتوح'I محتوى فيI 

)قيمة حدية  fتقبل فيو cيشمل )f cتسمى .( )f c . قيمة حدية محمية 
 . Iيمكن وجود عدة قيم حدية محمية عمى    ملاحظات:
               إذا انعدمت الدالة المشتقة'f عند قيمةc من I فإن الرسم البياني لمدالةf  يقبل مماسا

 . cعند النقطة  التي فاصمتيا موازيا لحامل محور الفواصل
 

3بـِ:  Rالمعرفة عمى  fلتكن الدالة  رين تم 21 1
( ) 2 1

3 2
f x x x x               . 

 و شكل جدول تغيراتيا. fأدرس اتجاه تغير الدالة  -
 يطمب تعيينيا. قيما حدية محمية fتقبل فييا  Rعين مجالات من  -

 101صمحمولة مسألة 

 الا ندشاف

 
 امبياء 

 

 و  

 

 

خ   امترسَ 

 

 

 

 امخلِيم 

 

 

 الا ندشاف

 

 و   

 

 امدشخَص

 

 

 امبياء

 

 و

 

 

خ  امترسَ 

 

 

 

 

 

 امخلِيم

 .ياحي رشيد الأستاذ:
  .ثانية عموم تجريبيةسنة  المستوى:
 .م01/02/2014التاريخ:
 سا. 1الزمن: 

 الوسائل التعميمية: الكتاب المدرسي. 

ثانوية عبد المجيد علاىم                                                                                                
                                                                                                                 تحميلالميدان:  
 .تطبيقات الإشتقاقية الوحدة التعميمية:  
 .دالة حصر  الموضوع:  
   :الكفاءات القاعدية  
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 مراحل  المحخوى المـرفي  المدة ثوحيهات وثـوَلات

 الدرس

 أنشطة تقترح
 إلى فھذت

 حصر استنتاج
 مجال عمى دالة

  بثوابت
 .بسيطة دوال أو

د20  
 
 
 
 
 
 
د20  
 

 
 
 
 
 
 
د20  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
د20  

المعرفة عمى  fلتكن الدالة  : نشاط  3,1  : 2كما يمي: 2 3f x x x  . 
 وشكل جدول تغيراتيا. f. أدرس اتجاه تغير الدالة  1
عمى كل من المجالينxf)(عين حصرا لمعدد . 1 3, 1   و 1,1. 
 

                    حصر دالة: 
معرفة و قابمة للإشتقاق عمى مجال  fلتكن دالة :نتائج ,a b و'f . دالتيا المشتقة 

           إذا كانت الدالةf متزايدة تماما عمى المجال ,a b  فإن من أجل كل عدد حقيقيx  من المجال
 ,a b           ( ) ( ) ( )f a f x f b    
           إذا كانت الدالةf متناقصة تماما عمى المجال ,a b فإن من أجل كل عدد حقيقيx  من
المجال  ,a b           ( ) ( ) ( )f b f x f a  

 
 
 
 

 .060ص  45تمرين 

 امدشخَص

 

و        

 

 الا ندشاف 

  

 امبياء 

 

 

 
 و 

 

 

 

خ  امترسَ 

 

 

 

 امخلِيم
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 .ياحي رشيد الأستاذ:
  .ثانية عموم تجريبيةسنة  المستوى:
 .م03/02/2014التاريخ:
 سا. 2الزمن: 

 الوسائل التعميمية: الكتاب المدرسي. 

ثانوية عبد المجيد علاىم                                                                                                
                                                                                                                 تحميلالميدان:  
 .المتتاليات العددية عميمية:الوحدة الت  
 .متتالية عددية. مفيوم الموضوع  
   يررانٍح تواضطح ظاھرج وطف  :الكفاءات القاعدية.                                   

 مراحل  المحخوى المـرفي  المدة ثوحيهات وثـوَلات

 الدرس

  
د30  
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
د70  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
د20  

 01نشاط 
)(52المعرفة عمى مجموعة الأعداد الطبيعية كالتالي: f نعتبر الدالة .1  nnf. 
 .fبالدالة  100،140، 0،3،12أحسب صور كل من   -
 .16مجموعة الأعداد الطبيعية الفردية الأصغر من  Aلتكن  .2
  . Aفي المجموعة  6والعدد الذي رتبتو2والعدد الذي رتبتو  1أوجد العدد الذي رتبتو -
 مفيوم متتالية  .1

نسمي متتالية عددية كل دالة معرفة عمى مجموعة الأعداد الطبيعية أو جزء منيا نحو مجموعة الأعداد  تعريف:
 الحقيقية.

 اصطلاحات وتراميز
T،U،H،يرمز لمتتالية بأحد الرموز - nu، nv . 
بالمتتالية nيرمز لصورة عدد طبيعي - nu بالرمز)(nu أوnu ويسمىn   دليل الحدnu. 
لممتتالية الحد العامويسمى أيضا nىو الحد الذي دليمو nuالحد  - nu. 
نعتبر المتتالية  أمثمة: nu المعرفة عمىℕ :52بــ  nun  
أحسب الحدود -

2u،9u،40u. 
 .15أحسب الحد الذي دليمو  -

 ملاحظات  
نرمز لمتتالية معرفة عمى مجموعة الأعداد الطبيعية بـ: .1 nu  0وحدىا الأول في ىذه الحالة ىوu  ما لم

 يذكر عكس ذلك )لم يصرح بالحد الأول(
نرمز ليا في ىذه الحالة بالرمز  0nيمكن لمتتالية أن تكون معرفة انطلاقا من دليل معين  .2 

0nnnu
 

وحدىا الأول ىو
0nu . 

 أمثمة:
نعتبر المتتالية  - nu:المعرفة  بـn

nu 3 : 120.حدىا الأول ىو

0 u. 
نعتبر المتتالية - 

4nnu :4المعرفة بـ nun  0444.حدىا الأول ىو u. 
 العلاقة بين رتبة حد ودليمو في متتالية.

نعتبر المتتالية  
0nnnu

 والتي حدىا الأول ىو
0nu وليكن.pu ىو الحد الذي دليموpإذا رتبة الحدpu ىي

10  np . 
نعتبر المتتالية   مثال: nv  : 52المعرفة بـ  nvn  و

2v  .ىو حدىا الأول 
 ثم أحسب رتبتو.  10أحسب الحد الذي دليمو .1

 امدشخَص

 

و        

 

 الا ندشاف 

  

 

 

 

 امبياء 
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 .13أحسب رتبة الحد الذي قيمتو  .2
 

نعتبر المتتالية   تطبيق: nv:34المعرفة بـ  nvn  0وv . حدىا الأول 
 .0v،3v،10v،15v،18vأحسب  .1
 أجب بصحيح أوخطأ مع التعميل  .2

 . 5ىي  5رتبة الحد الذي دليمو -
 .6دليمو ىو  21الحد الذي قيمتو -

 .11رتبتو ىي  37الحد الذي قيمتو 
 
 

 

 

 

 

 

 

 امخلِيم
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 .ياحي رشيد الأستاذ:
  .ثانية عموم تجريبيةسنة  المستوى:
 .م03/02/2014التاريخ:
 سا. 2الزمن: 

 الوسائل التعميمية: الكتاب المدرسي. 

ثانوية عبد المجيد علاىم                                                                                                
                                                                                                                 تحميلالميدان:  
 .المتتاليات العددية عميمية:الوحدة الت  
 .توليد متتالية عددية  الموضوع:  
   الكفاءات القاعدية:                                     

 مراحل  المحخوى المـرفي  المدة ثوحيهات وثـوَلات

 الدرس

  
د30  
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
د70  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 01نشاط 
لتكن المتتالية.  1 nu  : 1المعرفة عمى مجموعة الأعداد الطبيعية  كما يمي

2
n n

u  . 

؛ 0uأحسب    -
1u 2؛u. ؛  

20 ( المعرفة بـ:nvنعتبر المتتالية  ). 2 v  51و  nn vv  من أجل كل عدد طبيعيn  . 
أحسب   -

1v 2؛v3؛v. 
 متتالية عدديةتوليد طرق . 0 

 : بإعطاء عبارة الحد العام .1
 مباشرة. nيمكن تعريف متتالية بعبارة صريحة )دستور( تسمح بحساب كل حد بدلالة 

لتكن المتتالية :مثال nu  : 52المعرفة عمى مجموعة الأعداد الطبيعية  كما يمي  nun .  
 . 6u؛   3u؛ 0u. أحسب  
يمكن التعبيرعن الحد العام لمتتالية )  ملاحظة:

nu )باستعمال دالةf و نكتب( )nu f n وتسمى الدالةf

) متتاليةلم الدالة المرافقة
nu.) 

الدالة المرافقة لممتتالية ) مثال
nu 53( المعرفة بحدىا العام  nun  53ىي: xxf . 

 بعلاقة تراجعية: .2
 يمكن تعريف متتالية بإعطاء:

 الحد الأول . -
 وعلاقة تسمح بتعيين كل حد إنطلاقا من الحد السابق لو مباشرة. -

20 ( المعرفة بـ:nuالمتتالية  )لتكن  مثال: u  31و  nn uu  من أجل كل عدد طبيعيn  . 
أحسب   -

1u 2؛u3؛u. 
 اتجاه تغير متتالية عددية. 2

1nا أي نھ انطاتك انسذ يٍ أكثر زذودھا يٍ زذ كم كاٌا إر يرساٌذج (nu) يررانٍح ذكوٌ nu u   من أجل كل عدد
  .nطبيعي

nnا أي نھ انطاتك انسذ يٍ طغرأ زذودھا يٍ زذ كم كاٌا إر ُالظحير (nu) يررانٍح ذكوٌ uu 1  من أجل كل
 nعدد طبيعي

nn كاٌا إر ثاترح (nu) يررانٍح ذكوٌ uu 1 من أجل كل عدد طبيعيn. 

 

 امدشخَص

 

و        

 

 الا ندشاف 
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د20  ذًرٌٍ  
53 ( المعرفة بـ:nuنعتبر المتتالية  )   nun  من أجل كل عدد طبيعيn  . 

أحسب   -
1u 2؛u3؛u 8؛u  . 

 .(nu)أدرس اتجاه تغير المتتالية  -
 

)لدراسة اتجاه تغير متتالية ملاحظة:  )nu :يمكن أن 
ندرس إشارة (1

1n nu u  . 

1n بين  نقارن  (2

n

u

u

   إذا كانت إشارة المتتالية( 1و( )nu  ثابتة (. 

): nحيث من أجل كل عدد طبيعي fإذا وجدت دالة (3 )nu f n  .fندرس تغيرات الدالة  
 تمرين

أدرس اتجاه تغير كل من المتتاليتين nu و( )nv  المعرفتين عمىℕ  1كما يمي

3
n n

n
u


   2و 1

3
n

n
v

n




 
 لمتتالية عددية.لتمثيل البياني ا. 3
  متتالية معرفة بالحد العام.0

منسوب إلى معمم  المستوي  , ,O i j لتكن المتتالية nu   وf  طمجموعة النقليا.الدالة المرافقة
))(,( nfnM  ىي التمثيل البياني  لممتتالية nu . 

منسوب إلى معمم  المستوي  تطبيق: , ,O i j . لتكن المتتالية nu  عمى مجموعة الأعداد الطبيعية   المعرفة
52كما يمي :   nun . وf  الدالة المرافقة لممتتالية nu   

ثم مثميا بيانيا عمى المجال  fأ. أعط عبارة الدالة  ;0. 
 مثلب.  nu  3بيانيا من أجلn. 
 بعلاقة تراجعية .متتالية معرفة .0

لتكن المتتالية nu 0المعرفة بحدها الأولu 1و العلاقة التراجعٌة ( )n nu f u  حٌثf دالة معرفة على   . 

)مجموعة النقط     , ( ))n nM u f u هً التمثٌل البٌانً فً المستوي المنسوب إلى معلم للمتتالٌة nu. 

)لتكن المتتالٌة  : تطبٌق )nu  0المعرفة بحدها الأول 1u   1و العلاقة التراجعٌة
2

1  nn uu   من أجل كل

الدالة المعرفة عمى المجال fلتكن  .n عدد طبٌعً ;0.  وليكن 
fC المستوي   تمثيميا البياني في

منسوب إلى معلم متعامد و متجانس ال , ,O I J .  
n :نضع من أجل كل عدد طبيعي   1n nu f u  .   مستقيم معادلتوxy   .A النقطة من  

fC  
و يوازي محور الفواصل يقطع Aالمستقيم الذي يشمل النقطة . 0uالتي فاصمتيا    في النقطةB. 

ثم مثميا بيانيا عمى المجال  fأعط عبارة الدالة  - ;0. 
 المستقيممثل  - . 
 . 1uىيBأثبت أن  فاصمة  -
من   C  ،D ، Eعين بنفس الطريقة النقط  - 

fC 2يبالتي فواصميا عمى الترتu ، 3u  ،

4u 2.دون حساب الحدودu ، 3u  ،4u  
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 .ياحي رشيد الأستاذ:
  .ثانية عموم تجريبيةسنة  المستوى:
 .م10/02/2014التاريخ:
 سا. 2الزمن: 

 الوسائل التعميمية: الكتاب المدرسي. 

ثانوية عبد المجيد علاىم                                                                                                
                                                                                                                 تحميلالميدان:  
 .المتتاليات العددية الوحدة التعميمية:  
 .المتتاليات الحسابية  الموضوع:  
   الكفاءات القاعدية:                                     

وثـوَلاتثوحيهات   مراحل  المحخوى المـرفي  المدة 

 الدرس
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د30  
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
د70  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
د20  

 01نشاط 
نعتبر المتتالية  )

nu:20 ( المعرفة بـ u  51و  nn uu  من أجل كل عدد طبيعيn  . 
. أحسب  

1u 2؛u3؛u ؛
4u. 

.أكتب الحدود
1u 2؛u3؛u ؛

4u ،  0بدلالةu ثم خمن كتابةnu  0بدلالةu. 
 

 متتالية حسابية : مفيوم
)نقول أن المتتاليةتعريف: )nu متتالية حسابية  حدىا الأول

0u إذا و فقط إذا  وجد عدد حقيقيr  بحيث أن من
  :    nأجل كل عدد طبيعي

1n nu u r   يسمى   .r أساس المتتالية( )nu. 
          
0rإذا كان  ملاحظة:  فإن المتتالية( )nu ثابتة و كل حدودىا تساوي الحد الأول

0u  . 
المتتالية ) أمثلة: 

nu 3( حيث أن 5nu n   متتالية حسابية حدىا الأول
0 5u   3أساسياوr   وبالفعل.

31)1(33535لدينا   nn unnu. 
 الحد العام لمتتالية حسابية :

) )تقبل بدون برىان( مبرىنة: )nu متتالية حسابية حدىا الأول
0u أساسياr. الحد العام لممتتالية الحسابية( )nu

ىو 
0nu u nr  من أجل كل عدد طبيعيn . 
  ملاحظات:

 إذا كان
1u عبارة الحد العام ىي الحد الأول فإن

1 ( 1)nu u n r  . 
 بصفة عامة  إذا كان

pu ( الحد الأولp  عدد طبيعي أصغر منnفإن عبارة الحد العام ىي ):      
( )n pu u n p r   . 

 تعيين الحد العام يعود إلى كتابة
nu بدلالةn. 

  العلاقة( )n pu u n p r    تسمح بحساب الأساس والحد الأول لمتتالية حسابية انطلاقا من معرفة حدين
 ليذه المتتالية. 

 
)تمرين  )nu :3811متتالية حسابية حيث u  6219و u 

والحد الأول rأحسب الأساس  -
0u . 

اكتب عبارة الحد العام -
nu  بدلالةn . 

  . 305nuحتى يكون  nاوجد قيمة العدد الطبيعي  -
) ىو حد من حدود المتتالية128ىل الحد الذي قيمتو  )nu.؟ 

 امدشخَص

 

و        

 

 الا ندشاف 

  

 

 

 

 امبياء 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 و 
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 ياحي رشيد الأستاذ:
  عموم تجريبية.ثانية سنة  المستوى:
 م12/02/2014التاريخ:
 د.10و  سا 1الزمن: 

 .الصبورةالوسائل التعميمية:  

ثانوية عبد المجيد علاىم                                                                                               
                                                                                                                  تحميل :الميدان 
 المتتاليات العددية. الوحدة التعميمية:  

 . مجموع حدود متعاقبة من متتالية حسابيةحساب –اتجاه تغير متتالية حسابية   الموضوع:
 .المستيدفةالكفاءات  

ثوحيهات 

 وثـوَلات

 مراحل  المحخوى المـرفي المدة

 الدرس

  
د10  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
د15  
 
 
د15  
 
 
 
 
 
 
د15  
 
 
 
 
 
 
 

 نشاط
 أدرس اتجاه تغير المتتاليات الحسابية التالية :

53 ( المعرفة بـ:nuالمتتالية  ) -  nun  من أجل كل عدد طبيعيn  . 
5 ( المعرفة بـ:nvالمتتالية  ) - nvn  من أجل كل عدد طبيعيn  . 
 .  nمن أجل كل عدد طبيعي  5nw ( المعرفة بـ:nwالمتتالية  ) -
 
 اتجاه تغير متتالية حسابية : 

) مبرىنة  )nu متتالية حسابية  حدىا الأول
0u  و أساسياr . 

)المتتالية  - )nu 0متناقصة تماما اذا وفقط اذا كانr. 
)المتتالية  - )nu 0متزايدة تماما اذا وفقط اذا كانr. 
)المتتالية  - )nu 0ثابتة اذا وفقط اذا كانr. 

 عطاء أمثمةا 
 

 .2نشاط
نعتبر المتتالية  الحسابية ) 

nu:20 ( المعرفة بـ u  51و  nn uu  من أجل كل عدد طبيعيn   
. أحسب  

543210 uuuuuu  ؛)(
2

6
50 uu  .قارن بينيما ، 

 
 مجموع  حدود متتابعة من متتالية حسابية :

) : مبرىنة )nu متتالية حسابية حدىا الأول
0u و أساسياr المجموع :. ليكن

0 1 1........ n nS u u u u                                            
)( : nمن أجل كل عدد طبيعي               

2

1
0 nuu

n
S 


  . 

 وبصفة عامة 
 متتالية حسابية يساوي:من  متتابعةوبصفة عامة مجموع حدود 

 
 

 
 
 

 0دليل الحد الأول الوارد في المجموع + –:عدد الحدود يساوي: دليل الحد الأخير  ملاحظة
 

 

 امدشخَص

 و   

 

الا ندشاف

 
 

 امبياء  

   

   

 و  

 

 

خ   امترسَ 

 

 

 

 الا ندشاف

 

 

 

 

 امبياء 

 

 

 

 

 و   

 

 

 

 

 

خ  امترسَ 

 

 

الحد الأخٌر    الحد الأول الوارد فً المجموع 
عدد الحدود
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د15  
 
 
 
 

 :تطبيق
نعتبر المتتالية  الحسابية ) 

nu:المعرفة بـ ) 
20 u  21و  nn uu  من أجل كل عدد طبيعيn 

   أحسب المجاميع التالية-
 

1210 uuu   

 
181 uu  

 
10845 uu  
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 الأستاذ:ياحي رشيد
  .عموم تجريبيةثانية سنة  المستوى:
 م24/02/2014التاريخ:
 .سا 1الزمن: 

 .الصبورةالوسائل التعميمية:  

ثانوية عبد المجيد علاىم                                                                                               
                                                                                                                  تحميل :الميدان 
 المتتاليات العددية. ة التعميمية:الوحد  

 . المتتالية اليندسية :الموضوع
 طفھاوذونٍذھا و نطرٌمح ذثعا عهٍھا وانرعرّف ھُذضٍح يررانٍح ذعرٌفة: فالكفاءات المستيد 

 .انًُاضة انرعثٍر تاضرعًال

ثوحيهات 

 وثـوَلات

 مراحل  المحخوى المـرفي المدة

 الدرس

  
د15  
 
 
 
 
 
 
 
د30  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
د15  
 
 
 
 
 
 
 
 
 

لتكن المتتاليةنشاط:  nu  : المعرفة عمى مجموعة الأعداد الطبيعية  كما يميn

nu 32 . 
. أحسب  

0u ؛
1u 2؛u3؛u ؛

4u. 
أكتب الحدود.

1u 2؛u3؛u ؛
4u ،  0بدلالةu ثم خمن كتابةnu  0بدلالةu. 

 
 مفيوم متتالية ىندسية : 

)نقول أن المتتالية :تعريف )nuمتتالية ىندسية حدىا الأول
0u إذا و فقط إذا وجد عدد حقيقيq حيث أن من أجل 

:     nكل عدد طبيعي
1n nu u q   يسمى .q أساس المتتالية( )nu. 

1qإذا كان    ملاحظة:   فإن المتتالية ثابتة جميع حدودىا تساوي
0u. 

             0إذا كانq  .فإن حدود المتتالية معدومة إبتداءَا من الحد الثاني 
المتتالية ) مثال:

nu حيث أن )n

nu 23  30متتالية ىندسية حدىا الأول u 2أساسياq . 
 الحد العام لمتتالية ىندسية :

)مبرىنة )nuمتتالية ىندسية حدىا الأول
0u أساسياq عبارة الحد العام لممتتالية اليندسية.( )nu  0  ىي

n

nu u q   
 . nمن أجل كل عدد طبيعي

 ملاحظات:
    إذا كان الحد الأول

1u 1عبارة الحد العام

1

n

nu u q  . 
   بصفة عامة  إذا كانpu(pمن عدد طبيعي أصغرn )فإن :n p

n pu u q   . 
 

 تطبيق:
( )nu1926متتالية ىندسية حيث u  243و u 

والحد الأول qأحسب الأساس 
0u . 

اكتب عبارة الحد العام
nu  بدلالةn . 

 
 
 

 

 

 امدشخَص

 و   

الا ندشاف

 
 

 امبياء  
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 الأستاذ:ياحي رشيد
  .عموم تجريبيةثانية سنة  المستوى:
 م24/02/2014التاريخ:
 .سا 1الزمن: 

 .الصبورةالوسائل التعميمية:  

ثانوية عبد المجيد علاىم                                                                                               
                                                                                                                  تحميل :الميدان 
 المتتاليات العددية. التعميمية:الوحدة   
 .هندسٌة.متتالٌة من حدا متتابعة  nحساب مجموع  :الموضوع 
 .هندسٌةحدا متتابعة لمتتالٌة  nحساب مجموع: فةالكفاءات المستيد 

ثوحيهات 

 وثـوَلات

 مراحل  المحخوى المـرفي المدة

 الدرس
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د15  
 
 
 
 
 
 
 
د30  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
د15  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

  نشاط
المتتالية  اليندسية )نعتبر 

nu:20 ( المعرفة بـ u  وnn uu 31   من أجل كل عدد طبيعيn   
. أحسب  

543210 uuuuuu  ؛


















31

31
2

6

 ، قارن بينيما. 

 مجموع  حدود متتابعة من متتالية ىندسية : 
) : 1مبرىنة )nuمتتالية ىندسية حدىا الأول

0u أساسياq: ليكن المجموع .
0 1 1........ n nS u u u u     

                1إذا كانq  فإن
0( 1)S n u  من أجل كل عدد طبيعيn . 
                                        

                1إذا كانq  فإن
1 1

0 0

1 1

1 1

n nq q
S u u

q q

     
    

    
 . nمن أجل كل عدد طبيعي 

                S يساوي  الحد الأول مضروب في النسبة
11

1

nq

q

 
 

 

 ىو عدد الحدود . 1n.حيث  

 ملاحظة
)1( 1من متتالية ىندسية  أساسيا يختمف عن  متتابعةوبصفة عامة مجموع حدود  q :يساوي 

 
 
 
 

 تطبيق:
( )nu  20متتالية ىندسية حدىا الأول u   3وأساسياq  . 

  موع التالي:أحسب المج-
 

1210 uuu   
  الوسط اليندسي 

          .158أعمال موجية صفحة 

 

 امدشخَص

 و   

الا ندشاف

 
 

 امبياء  

   

   

 

 

 و  

 

 

 

 

خ   امترسَ 
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 الأستاذ:ياحي رشيد
  عموم تجريبية.ثانية سنة  المستوى:
 م26/02/2014التاريخ:
 . سا 2الزمن: 

 .الصبورةالوسائل التعميمية:  

ثانوية عبد المجيد علاىم                                                                                               
                                                                                                                  تحميل. :الميدان 
 .النيايات لتعميمية:الوحدة ا  
 اب النيايةحس :الموضوع 
  حساب نهاٌة دالة عندما ٌإول : قاعديةالكفاءات الx   0إلىx  أو إلى  أو.. 














q

qعذدانسذود

1

1
  الحد الأول الوارد فً المجموع   
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ثوحيهات 

 وثـوَلات

 مراحل  المحخوى المـرفي المدة

 الدرس

  
 
 

 د10
 
 
 
 
 
 
 
 

 د15
 
 
 
 

 د15
 
 
 
 
 
 
 

 د25
 
 
 
 
 
 
 
 

المعرفة عمى fنعتبر الدالة  :01نشاط 3       :كما يمي
 

2

1
( )

3
f x

x



 

 : أكمل، باستعمال آلة حاسبة، جدول القيم الموالي .1
1.3 01.3 001.3 0001.3 9999.2 999.2 99.2 9.2 x 
        )(xf 

 ماذا تلاحظ ؟  .2
 .3إلى  xلما يؤول  fنياية   ماذا يمكن القول عن .3

 نياية غير منتيية عند عدد حقيقي .1
كبيرة جدا بالقدر  xf)(يعني أنو يمكن جعل قيم ىي 0xعند عدد حقيقي  fالقول أن نياية دالة  :ريفتع

بالقدر الكافي ونكتب   0xقيما قريبة من xالذي نريد شريطة أن يأخذ


)(lim
0

xf
xx

. 

نقبل دون برىان النتيجة التالية:  :نةمبرى
2

1
lim

( )x a x a
 


 

 : مثال
 25 )5(

1
lim

xx
   ،

 20

1
lim

xx
. 

 
1كما يمي:       1المعرفة عمى gنعتبر الدالة   :02نشاط 

( )
1

g x
x




 

 :أكمل، باستعمال آلة حاسبة، جدول القيم الموالي  .1
1.1 01.1 001.1 0001.1 9999.0 999.0 99.0 9.0 x 
        )(xg 

 ماذا تلاحظ ؟ .2
 بقيم أصغر. 1إلى   xلما يؤول  gنياية   ماذا يمكن القول عن .3
 .بقيم أكبر 1إلى   xلما يؤول  gنياية   ماذا يمكن القول عن .4

 
 من اليمين والنياية من اليسار. نياية ال .2
يعني أنو يمكن جعل قيم ىي  )النياية من اليسار(بقيم صغرى  0xعند عدد حقيقي  fالقول أن نياية دالة  :2تعريف

)(xf صغيرة جدا بالقدر الذي نريد شريطة أن يأخذx 0قيما قريبة منx   بالقدر الكافي ونكتب




)(lim
0

xf
xx

. 

يعني أنو يمكن جعل قيم ىي  )النياية من اليمين(بقيم كبرى  0xعند عدد حقيقي  fالقول أن نياية دالة  :3تعريف
)(xf كبيرة جدا بالقدر الذي نريد شريطة أن يأخذx 0قيما قريبة منx   بالقدر الكافي ونكتب





)(lim
0

xf
xx

. 

نقبل دون برىان النتيجتين التاليتين:   :3مبرىنة 


 )(

1
lim

axax

  ،


 )(

1
lim

axax

 

أمثمة: 


 )1(

1
lim

1 xx

 ،


 )5(

1
lim

5 xx

 . 

 

 
 امدشخَص

  
 و     
 

الا ندشاف
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 و    

 

 

خ   امترسَ 
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 الا ندشاف
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 د20
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 د 30

المعرفة عمى  hنعتبر الدالة  :30نشاط  0       :2كما يمي 1
( )

x
h x

x


 

)بين أن    .1 )
b

h x a
x

        حيثa  وb .عددان حقيقيان يطمب تعيينيما 

 أكمل جدولي القيم المواليين: .2

410- 310 210 10 x 
    )(xh 

 
 
 
 
 

410- 310- 210- 10- x 
    )(xh 

 
 
 

 ماذا تلاحظ ؟ .3
 . ،إلى   xلما يؤول  hنياية الدالة   ماذا يمكن القول عن - ب

 

 نياية منتيية عند ما لانياية
قريبة  جدا من xf)(يعني أنو يمكن جعل قيم )عدد حقيقيي( bىي عند عدد حقيقي  fالقول أن نياية دالة  تعريف:

b بالقدر الذي نريد شريطة أن يأخذx  قيما كبيرة جدا بالقدر الكافي ونكتبbxf
x




)(lim. 

0نقبل دون برىان النتيجة التالية :   مبرهنة:
)(

1
lim 

 axx

 عدد حقيقي. a. حيث 

المعرفة عمى fنعتبر الدالة  0    :3   كما يمي
1

)( 
x

xf 

lim)(أحسب  xf
x 

،)(lim xf
x 

. 

 : اتملاحظ
lxf، مثال  .الحصول عمى تعاريف لنيايات أخرى يمكن  .1

ax



)(lim،


)(lim xf

x
، 
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 و   
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 الأستاذ:ياحي رشيد
  تجريبية.عموم ثانية سنة  المستوى:
 م09/03/2014التاريخ:
 . سا 2الزمن: 

 .الصبورةالوسائل التعميمية:  

ثانوية عبد المجيد علاىم                                                                                               
                                                                                                                  تحميل. :الميدان 
 .النيايات الوحدة التعميمية:  
 السلون التماربً لمنحنى دالة.  :الموضوع 

  لدالة عندما ٌإول  التفسٌر البٌانً لنهاٌة غٌر منتهٌة  : قاعديةالكفاءات الx  0إلىx-  معرفة

مستمٌم تبرٌر أن مستمٌما معلوما هو  -المعلموجود مستمٌم ممارب للمنحنً ٌوازي أحد محوري  شرط
 ممارب. 

  

ثوحيهات 

 وثـوَلات

 مراحل  المحخوى المـرفي المدة

 الدرس

  
 
 

 د10
 
 
 
 
 

 د25
 
 
 
 
 

 د10
 
 
 
 

 د25
 
 
 
 
 
 

المعرفة عمى fنعتبر الدالة  :01نشاط 3    :كما يمي   
 

2

1
( )

3
f x

x



 

أحسب  -
23 )3(

1
lim

 xx
. 

 كيف تفسر ىذه النتيجة بيانيا. -
 المستقيم المقارب الموازي لمحور التراتيب .0

 ليكن تعريف:   fC  التمثيل البياني لدالةf  في معمم و ليكنa   .عدد حقيقي   
نقول أن المستقيم الموازي لمحور التراتيب ذو المعادلة  أو  ىي  aعند العدد  fإذا كانت النياية لمدالة    

x a  مستقيم مقارب لممنحني fC. 

المعرفة عمى fنعتبر الدالة:مثال    2; 1 1;0   :ِبـ
 

2

1
( ) 1

1
f x

x
  


و ليكن   fC  تمثيميا البياني

 في معمم.
عند  fأحسب  نياية الدالة  .1 1 ثم فسر النتيجة بيانيا  ،. 

 

المعرفة عمى fنعتبر الدالة  0    :3   كما يمي
1

)( 
x

xf 

lim)(أحسب  - xf
x 

. 
 كيف تفسر ىذه النتيجة بيانيا.

 
 مستقيم المقارب الموازي لمحور الفواصل. 2 .4

ليكن  fC  التمثيل البياني لدالةf  في معمم و ليكنb   .عدد حقيقي 
yالقول أن المستقيم الموازي لمحور الفواصل ذو المعادلة  b مستقيم مقارب لممنحني fC  عند  

lim( يعني أن  ) عمى الترتيب عند  ( )
x

f x b


  عمى الترتيب (lim ( )
x

f x b


 ) 

المعرفة عمى fنعتبر الدالة  مثال: 1    :ِ2بـ 1
( )

1

x
f x

x





و ليكن   fC .تمثيميا البياني في معمم 

من  xبين أنو من أجل كل عدد حقيقي .1 1    :يكون
 1

1
2)(




x
xf. 

 امدشخَص

 و       

 

الا ندشاف

 

 
 امبياء  

   

 

 و   

 

 

خ   امترسَ 

 

 

 

 امدشخَص

 و       

 

 الا ندشاف

 

 

 

 امبياء  
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خ   امترسَ 
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 د 60
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 د 30

lim)( أحسب : .2 xf
x 

 ،)(lim xf
x 

 ،ثم فسر النتائج بيانيا.

 نشاط 

المعرفة عمى fنعتبر الدالة  0       :كما يمي
x

xx
xf

1
)(

2 
 

من xحقيقي. بين أنو من أجل كل عدد 1 0    :لدينا x
xxf

1
1)(  

lim)()1(. أحسب2 


xxf
x ،)1()(lim 


xxf

x بيانيا. فسر النتائج. 

 المستقيم المقارب المائل. 3
ليكن      تعريف: fC  التمثيل البياني لدالةf  في معمم و ليكن  :المستقيم ذو المعادلةy ax b  

القول أن المستقيم            مستقيم مقارب لممنحني fC  عند  عمى الترتيب عند ( :يعني أن ) 
 lim ( ) 0

x
f x ax b


      عمى الترتيب ( lim ( ) 0

x
f x ax b


     ) 

 
 مرينت

المعرفة عمى  fنعتبر الدالة   ;3 3;   :ِبـ
3

1
2)(




x
xxf  

ليكن      fC  تمثيميا البياني في معمم. و ليكن في نفس المعمم المستقيم   2ذو المعادلةy x   
بين أن المستقيم       مستقيم مقارب مائل لممنحني fC  عند  و عند. 
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 الأستاذ:ياحي رشيد
  عموم تجريبية.ثانية سنة  المستوى:
 م12/03/2014التاريخ:
 . سا 2الزمن: 

 .الصبورةالوسائل التعميمية:  

ثانوية عبد المجيد علاىم                                                                                               
                                                                                                                  تحميل. :الميدان 
 .النيايات لتعميمية:الوحدة ا  
 .عملٌات على النهاٌات  :الموضوع 

  قاعديةالكفاءات ال :   

ثوحيهات 

 وثـوَلات

 مراحل  المحخوى المـرفي المدة

 الدرس

  
 
 

 د10
 
 
 
 
 

 د25
 
 
 
 
 

 د10
 
 
 
 

 د25
 
 
 
 
 
 
 
 

 عمميات عمى النيايات
 تالمبرىنات الأولية عمى النيايا .1
f  وg  .دالتانa  يمثل عدد حقيقي أو   أو:نقبل دون برىان المبرىنات التالية . 

 :نياية مجموع دالتين

     l   l   l lim ( )
x a

f x


 

       l lim ( )
x a

g x


 

 ح ع ت    l l  lim ( ) ( )
x a

f x g x


 

 
 
 
 
 

 
 نياية جداء دالتين: 

0 0    0l  0l  0l  0l    l lim ( )
x a

f x


 

         
  
l 

lim ( )
x a

g x


 

       l ح ع ت ح ع ت l  lim ( ) ( )
x a

f x g x


 

 نياية حاصل قسمة دالتين:

        l l   l lim ( )
x a

f x


 

    0l  0l  0l  0l      l lim ( )
x a

g x


 

 ح
 ع
 ت

 ح
 ع
 ت

 ح
 ع
 ت

 ح
 ع
 ت

    0 0 
l

l 
 ( )

lim
( )x a

f x

g x

 
 
 

 

 
 " عدم التعيين" تسمى الحالات التي لا تسمح فييا النظريات السابقة من استنتاج النياية بحالات  ملاحظة:

 أحسب النيايات التالية:  مثال:
1lim 2 


xx

x
،1lim 3 


xx

x
. 

 ىي نياية الحد الأعمى درجة. أونياية دالة كثير عند  نتيجة:
 أحسب النيايات التالية: 

3

82
lim





 x

x

x
،

3

82
lim

2





 x

x

x
. 
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 د 60
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 د 30

 
 " عدم التعيين" تسمى الحالات التي لا تسمح فييا النظريات السابقة من استنتاج النياية بحالات  ملاحظة:

 أحسب النيايات التالية:  مثال:
1lim 2 


xx

x
،1lim 3 


xx

x
. 

 ىي نياية الحد الأعمى درجة. أونياية دالة كثير عند  نتيجة:
 أحسب النيايات التالية: 

3

82
lim





 x

x

x
،

3

82
lim

2





 x

x

x
. 

ىي نياية حاصل قسمة الحد الأعمى درجة في البسط عمى الحد الأعمى درجة في  أوعند ناطقةنياية دالة  نتيجة:
 المقام.

 تطبيق: أحسب النيايات التالية:
.، 
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 الأستاذ:ياحي رشيد
  عموم تجريبية.ثانية سنة  المستوى:
 م23/03/2014التاريخ:
 . سا 1الزمن: 

 .الصبورةالوسائل التعميمية:  

ثانوية عبد المجيد علاىم                                                                                               
                                                                                                                  تحميل. :الميدان 

 .المتتاليات العددية لتعميمية:الوحدة ا  
 .نهاٌة متتالٌة   :الموضوع 

  قاعديةالكفاءات ال :   

ثوحيهات 

 وثـوَلات

 مراحل  المحخوى المـرفي المدة

 الدرس

 ذخًٍٍ

 َھاٌح

 يررانٍح

 عذدٌح

 انعاو زذھا

 إنى ٌؤول

 .َھاٌح لا يا

 أٌ ًٌكٍ

 

 َخرار .

 عهى كًثال

 َھاٌح رنك

 يررانٍح

 ھُذضٍح

 أضاضھا

 .1يٍ أكثر

 
 
 

 د15
 
 
 
 
 

 د40
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 01نشاط
 :مما يمينياية كل متتالية ىندسية  أحسب 

( المتتالية1            nu  المعرفة عمىℕ  : بـn

nu 23 . 
المتتالية (2 nv  المعرفة عمىℕ  : بـn

nu 35  . 

المتتالية (3 nw  المعرفة عمىℕ  : بـnnu
2

1
5  . 

 
 نياية متتالية ىندسية.

 مبرىنة: nu 0متتالية ىندسية حدىا الأولu وأساسياq . 
       1إذا كانq    0و 0u    فإنlim n

n
u


   . 

       1إذا كانq    0و 0u    فإنlim n
n

u


   . 
       1إذا كان 1q       فإنlim 0n

n
u


  .  

                1إذا كانq      المتتالية  نياية فإن nu  غير موجودة.                               
 أمثلة:   

 :إن وجدت   ممايمينياية كل متتالية ىندسية  أحسب 

( المتتالية1            nu  المعرفة عمىℕ  : 1بـ
3

2

n

nu
 

  
 

 . 

المتتالية (4 nv  المعرفة عمىℕ  : 3بـn

nv   . 
(  المتتالية3             nw  المعرفة عمىℕ  : بـ( 3)n

nw    . 
 

 

 الا ندشاف
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 الأستاذ:ياحي رشيد
  عموم تجريبية.ثانية سنة  المستوى:
 م25/03/2014التاريخ:
 . سا 2الزمن: 

 .الصبورةالوسائل التعميمية:  

ثانوية عبد المجيد علاىم                                                                                               
                                                                                                                  ىندسية. :الميدان 

 .انًثهثاخ وزطاب انًوخھح انسواٌا  الوحدة التعميمية:  
 .انًوخھح انسواٌا   :الموضوع 

  .انسواٌا ذماٌص لإثثاخ انًوخھح انسواٌا خواص اضرعًال  : قاعديةالكفاءات ال 

 .نشعاعٍٍ يوخھح زاوٌح ألٍاش ذعٍٍٍ                           

ثوحيهات 

 وثـوَلات

 مراحل  المحخوى المـرفي المدة

 الدرس
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AB

O

l

AB

  نبرهن
نظرٌة 
الزاوٌة 

 المحٌطٌة.
  ًنتطرق ف

هذه الفمرة 
إلى الزاوٌة 

الموجهة 
لشعاعٌن 

غٌر 
معدومٌن 

وإلى 
خواصها 
دون أي 

توسع 
نظري. ثمّ 

نتطرق إلى 
ألٌاس زاوٌة 

موجهة، 
خاصة المٌس 

الرئٌسً 
الذي ٌكون 
محصورا 

        ضمن
المجال 

 ; . 

 ًالوحدة الت
نستعملها 

لمٌاس 
الزواٌا هً 

الرادٌان. 
ونلفت انتباه 
التلامٌذ إلى 
لبول التعبٌر 

المجازي 
الذي نعبر به 
على الزاوٌة 
ولٌسها فً 
نفس الولت 

كمولنا " 
الزاوٌة ... 

تساوي  
3


 

" 

 

 
 
 

 د15
 
 
 
 
 

 د30
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 د40
 
 
 
 
 

  11نشاط 

 اتمم جدول التناسبية التالي

 

 الرادٌان

6


 

 

3


 

2


 

  

2

3
 

 

 0360   0120   045  الدرجة

 

 02نشاط
 C  الدائرة المثمثية التي مركزىاO  الموجية الاتجاه الموجب  1و نصف قطرىا 

 المعاكس  لإتجاه  دوران عقارب  الساعة . 
نقطتين من الدائرة  Bو  Aلتكن   C . ) أنظر الشكل المقابل ( 
  .في الإتجاه الموجب ) لممرة الأولى ( تعرف لنا النقطتان Bنحو Aبتحرك  
 A وB   قوساBA


 ديان لمزاويةاقيس بالر  l. اصطلاحا نقول ان  lطولو 

 BOA .  و نكتب  OBو  OAالمعرفة بالشعاعين ˆ ,OA OB l .  

ذا تحركت في الإتجاه الغير مباشر نكتب  Aنحو  Bوا   lOAOB ,. 
ضع عمى الدائرة المثمثية  C  النقطC  ،D  ،E ،F،G،H،K ،L: في الحالات الآتية 

( عمما أنّ: 1ح   ,
4

OA OC


  ، ,
6

OC OD


  ، ,
2

OD OE


  ، 
5

,
6

OE OF


 . 

عمما أنّ:  (2ح   ,
3

OA OC


   ، ,
4

OC OD


   ، 
2

,
3

OD OE


   ، ,
6

OE OF


   

 الزوايا الموجية
 مفاىيم عامة  .1

 المستوي الموجو ىو المستوي الذي وجيت كل دوائره.
 .  لمحركة اتجاىاعمييا  اختيرالدائرة الموجية  ىي دائرة 

، والدائرة المثمثية المرفقة بمعمم ىي دائرة مثمثية مركزىا مبدأ 1الدائرة المثمثية ىي دائرة موجية نصف قطرىا 
 المعمم المتعامد والمتجانس. 

  :جومو  المستوي  نعتبر يأتي ما كل في  :قياس الزوايا الموجية .2
 الزاوية موجية:  .1

الثنائية  شعاعين غير معدمين . vو  uليكن   ,u v . تسمى زاوية موجية لشعاعين 
قيسا لمزاوية الموجية xإذا كان  ,u v  2فإن كل الأعداد من الشكلx k ىي أقياس لمزاوية ,u vمع. 

k عدد صحيح 
نقبل التجاوز فً التعبٌر الذي نعبر به على الزاوٌة و قٌس لها فً نفس الوقت ونقول الزاوٌة  إصطلاح: ,u vتساوي

x. 
 القيس الرئيسي  .2

من بين أقياس الزاوية الموجية ,u vيوجد قيس وحيد عمى المجال ,    يسمى القيس الرئيسي   لمزاوية
الموجية ,u v. 
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 و      

 

 

 

 

 

 امدشخَص

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 امبياء  

   

 

 

 و   

 

 

 

 

 

 

خ   امترسَ 

 

 

 

 

 

 

 

 

ELBASSAIR.NET



 

rachid2011yahi@gmail.com 
58 

( القيس الرئيسي لمزاوية المعدومة 1مثال    ,u u 0ىو . 
( القيس الرئيسي لمزاوية المستقيمة 2         ,u u  ىو . 

( القيس الرئيسي لمزاوية القائمة المباشرة ىو3        
2

  . 

( القيس الرئيسي لمزاوية القائمة غير المباشرة ىو4        
2


  . 

 .يوخة دويا انھُذضٍح انساوٌح ولٍص ضانثا، ٌكوٌ أٌ ًٌكٍ انًوخھح انساوٌح لٍص :ملاحظة

 .03نشاط

v ،u  حيث الموجو شعاعان من المستوي );( uvبدلالة ليا اذكر قيسا ثم يمي مما زاوية كل مثل. 
);( uv،);( uv   ،);( uv،);( uv   ،)3;2( uv،)3;2( uv . 
 

 نتائج:
لدينا     wو  u  ،vمن أجل كل ثلاثة أشعة غير معدومة  تقبل بدون برىان( )علاقة شال: .1

     , , ,u v v w u w                                       

لدينا :   vو  uمن أجل كل شعاعين غير معدومين   .2   , ,v u u v      ،

   , ,u v u v   ،    , ,u v u v          ،   , ,u v u v                   . 
kuvإذا كان .3 );(  معk عدد صحيح  فإن الشعاعينu  وv مرتبطين خطيا.  
);(إذا كان   .4 uvو );( uv  َفإن);();( vuوuv  تين يكافئ  سمتقاي

حيث   kوجود عدد صحيح  k2.  نقول  في ىذه الحالة أن و قيسان
 .لزاويتين متقايستينلنفس الزاوية أو قيسان 

5. k  و'k  عددين صحيحين  إذا كانk  و'k   من نفس الإشارة فإن   , ' ,ku k v u v  ذا كانا .وا 
مختمفين في الإشارة فإن    , ' ,ku k v u v  . 

   
 01تمرين
لتكن C الدائرة المثمثية المرفقة بالمعمم المتعامد و المتجانس ; ,O i j لتكن النقطتين.AوB  من الدائرة C

حيث  ,
6

OI OA


  و 
3

,
4

OI OB


 . 

( 1عين قيسا لمزوايا الموجية :   -  ,OJ OA   .2 ) ,OJ OB    .3 ) ,OA OB. 

- Mنقطة من C  حيث
4

2013
);(






OMOIأوجد القيس الرئيسي لمزاوية

);(


OMOI  ثم أنشئ النقطةM. 
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 الأستاذ:ياحي رشيد
  تجريبية.عموم ثانية سنة  المستوى:
 م30/03/2014التاريخ:
 . سا 2الزمن: 

 .الصبورةالوسائل التعميمية:  

ثانوية عبد المجيد علاىم                                                                                               
                                                                                                                  ىندسية. :الميدان 

 .انًثهثاخ وزطاب انًوخھح انسواٌا  الوحدة التعميمية:  
 .خٍة و خٍة ذًاو عذد زمٍمً   :الموضوع 

  .انسواٌا ذماٌص لإثثاخ انًوخھح انسواٌا خواص اضرعًال  : قاعديةالكفاءات ال 

  .نشعاعٍٍ يوخھح زاوٌح ألٍاش ذعٍٍٍ                           

ثوحيهات 

 وثـوَلات

 مراحل  المحخوى المـرفي المدة

 الدرس

1.  
 
 

 د15
 
 
 
 
 

 د40
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 01نشاط
M نقطة من(C (   ينتمي إلى المجال  ، باعتبار والتي ىي صورة    
 . بدلالة   (O ;I, J)في المعمم   M عبر عن إحداثيتي  .1
 

 اتمم  الجدول التالي  .1
 

        

        
        
 

 المباشر وغير المباشر والمتجانس المتعامد المعلم

 من المستوى  مباشر .  نقول أن المعمم المتعامد والمتجانس إذا كان :تعريف

 من المستوى  غير مباشر .      نقول أن المعمم المتعامد والمتجانس إذا كان 

 
 معلم متعامد ومتجانس غيرمباشر                          معلم متعامد ومتجانس مباشر

  
 
 

 :حقیقي عدد تمام وجيب جيب
x  .من الدائرة المثمثية . النقطة المرفقة بالعدد عدد حقيقي 

 (:  O ; I , Jفي المعمم ) 
  نسمّي جيب ونرمز إليو بالرّمز ، فاصمة النقطة نسمّي جيب تمام العدد الحقيقي .

 . ونرمز إليو بالرّمز  ، ترتيب النقطة xالعدد الحقيقي 

لدين، xنتائج من أجل كل عدد حقيقي 
  








xkx

xkx

sin2sin

cos)2cos(



 ،








1sin1

1cos1

x

x 

 

 الا ندشاف

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 امبياء  

   

 

 

 و   

 

 

 

 

 

 

خ   امترسَ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

xx








2
,0


x

2

3
2



3



4



6

0x

xsin

xcos

 ,
2

i j


 ; ,O i j

 ,
2

i j


  ; ,O i j

Mx

xMxcos

Mxsin
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 ىو جيب تمام أحد أقياسيا بالرديان و نرمز لو بالرمز  جيب تمام زاوية موجية  :تعريف  

 . ىو جيب أحد أقياسيا بالرديان و نرمز لو بالرمز  جيب زاوية موجية  .            

 تطبيق
 لدينا :و من أجل كل عدد صحيح  أنو من أجل كل عدد حقيقي إستعن بالدائرة المثمثية لإثبات

   ،  ،.   ، 

   ، . 

  

 تمرين

 بدون استعمال الآلة الحاسبة عين القيم المضبوطة لكل من:  

 1 )              .2 )             . 

 2 )        .4). 

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

  ,u v cos ,u v

 ,u v sin ,u v

xk

 

  







xx

xx

sinsin

coscos 

  







xx

xx

sinsin

coscos



 

  







xx

xx

sinsin

coscos





































xx

xx

cos
2

sin

sin
2

cos





































xx

xx

cos
2

sin

cos
2

cos





9
cos

4

25
sin

6



11
sin

3

 
 
 

31
cos

4

 
 
 
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 الأستاذ:ياحي رشيد
  عموم تجريبية.ثانية سنة  المستوى:
 م06/04/2014التاريخ:
 . سا 2الزمن: 

 .الصبورةالوسائل التعميمية:  

ثانوية عبد المجيد علاىم                                                                                               
                                                                                                                  ىندسية. :الميدان 

 .انًثهثاخ وزطاب انًوخھح انسواٌا  الوحدة التعميمية:  
 .انًثهثٍح وانًرراخساخ انًعادلاخ   :الموضوع 

 .الأساسٌةحلّ المعادلات المثلثٌة  :قاعديةالكفاءات ال 

 حلّ متراجحات مثلثٌة بسٌطة. 

 

ثوحيهات 

 وثـوَلات

 مراحل  المحخوى المـرفي المدة

 الدرس

نمصد هنا 
المتراجحات 

 : من النوع
ax cos

bx sin 

فٌما ٌخص 
المتراجحات 

،نكتفً 
بحلها على 

مجال طوله 

2     

على   
الأكثر 
ونمثلّ 

مجموعة 
الحلول على 

الدائرة 
 المثلثٌة.

 

 
 د15
 
 
 
 
 

 د30
 
 
 
 

 د15
 
 
 
 

 د15
 

 د15
 
 
 
 
 

 د30
 

 عددين حقيقيين.bو  a  :11نشاط 
 في الحالات التالية : bو  aاستعن  بالدائرة المثمثية لإيجاد علاقة بين 

1. ba coscos  
2. ba sinsin . 
 :بسيطة مثمثية معادلاتحل 
  01تطبيق
 الدائرة عمى التالية ثم مثل صور الحمولذات المجيول الحقيقي في مجموعة الأعداد الحقيقية المعادلات حل 

 المثمثية  

2

3
cos x،

2

1
sin x،

2

2
)

2
2cos( 


x. 

 فً المجال  حل  -   02تطبيق   ;  المعادلة
2

1
cos x . ثم مثل صور الحمول عمى الدائرة المثمثية 

 فً المجال  حل - 2;0   المعادلة
2

1
cos x. ثم مثل صور الحمول عمى الدائرة المثمثية 

 :بسيطة حل متراجحات مثمثية

حــل فــي المجموعـة  :01 تطبيـق  ; 3: ذات المجيــول الحقيقـي  ةالمتراجحــcos2 x صــور ثــم مثــل 
    الحمول عمى الدائرة المثمثية .

ثـم مثـل الحمـول   :  ذات المجيول الحقيقـي  المتراجحة  حل في المجموعة  :02 تطبيق

عمى الدائرة المثمثية.
حل في المجموعة  تمرين:   0,2  المتراجحات ذات المجيول الحقيقيx . ثم مثل صور الحمول عمى الدائرة المثمثية 

 في كل حالة من الحالات الآتية:    
           0 )2cos 1x                             .0 )2 cos3 2 0x    . 

           5.) 
0

2

3
4sin x                   4 )1

cos 4 0
2

x  . 

 

 الا ندشاف

 

 

     

   

 و      
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sin
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 الأستاذ:ياحي رشيد
  عموم تجريبية.ثانية سنة  المستوى:
 م07/04/2014التاريخ:
 . سا 1الزمن: 

 .الصبورةالوسائل التعميمية:  

مجيد علاىم                                                                                             لثانوية عبد ا  
                                                                                                                  .إحصاء :الميدان 

 .نهرشرد يؤشراخ  الوحدة التعميمية:  
 .تانعهثح انًخطط :الموضوع 

 .تانعهثح يخطط تواضطح إزظائٍح ضهطهح ذهخٍض  : قاعديةالكفاءات ال 

ثوحيهات   مراحل  المحخوى المـرفي المدة
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 الدرس وثـوَلات

  
 
 

 د20
 
 
 
 
 
 
 
 

 د25
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 د15
 
 

 القيم 4 7 10 13 16 01نشاط
  نعتبر السمسمة الإحصائية التالية التكرار 6 5 7 4 1

 
 .……,4,4,4,4,4,4,7,7,7,7,7,10أكمل قائمة قيم الطبع الإحصائي مرتبة ترتيبا تصاعديا     .1
  عين وسيط السمسمة   .2
 أول قيمة ترتيبيا أكبر أو يساوي  ربع التكرار الكمي. عين  .3
 .أول قيمة ترتيبيا أكبر أو يساوي ثلاثة أرباع التكرار الكمي عين   .4

 
  الربعيات

       .حيث  ىو أول قيمة ترتيبيا  تكرارىا  لسمسمة إحصائية الربعي الأول  

 حيث . ىو أول قيمة ترتيبيا  تكرارىا  لسمسمة إحصائية الربعي الثالث  
 .  الربعي الأول والربعي الثالث أي بين الفرق  وھ إحصائية لسمسمة الربعي الانحراف
 ملاحظة 
 يكون قيمة من السمسمة. ألاالذي يمكن  لوسيط  قيمتان من السمسمة بخلاف  .1
       ىو مؤشر من مؤشرات التشتت  الربعي الانحراف .2

 : المخطط بالعمب
 : ب بالطريقة التاليةمعنكوّن مخططا بال  

 نضع قيم الطبع عمى محور ) أفقي أو شاقولي (   -
. ) القيمة الصغرى ، القيمة الكبرى ، الربعيين  3Qو  min  ،max  ،1Q  ،Medنعيّن عمى ىذا المحور القيم  -

 الأول و الثالث و الوسيط (
  المستطيل ىو الانحراف الربعي و عرضو كيفي  نكون عندئذ مستطيلا ) العمبة ( بالتوازي مع المحور . ) طول -

 نعتبر السمسمة الإحصائية التالي     تمرين

11 10 8 7 5 4 3  
3 4 1 1 3 2 5  

ليذه  و  و الربعيين  عين الوسيط  -
 السمسمة

 .أنشئ مخطط العمبة ليذه السمسمة -

 امدشخَص

 

 

   

 و     
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 الأستاذ:ياحي رشيد
  عموم تجريبية.ثانية سنة  المستوى:
 24/03/2014التاريخ:
 . سا 2الزمن: 

 الصبورالوسائل التعميمية:  

ثانوية عبد المجيد علاىم                                                                                               
                                                                                                                  .احصاء :الميدان 

   الوحدة التعميمية:  

ثوحيهات 

 وثـوَلات

 مراحل  المحخوى المـرفي المدة

 الدرس

1QNn
4

N
n 

3QNn

13 QQ 

3QMed

ix

in
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 د15
 
 
 
 
 

 د30
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 د40
 
 
 
 
 

   11َشاط
 السلسلة الإحصائٌة التالٌة نعتبر

 

10 7 4 ix 

2 5 3 in 

 لهذه السلسلة. Nأحسب التكرار الكلً .0

 لهذه السلسلة.  X الحسابً الوسط أحسب .0

 حيث:  V ،أحسب العددين .3

N

XxnXxnXxn
V

2

33

2

22

2

11 )()()( 
،V. 

 بالفئة من ابتداء الطول  متساوية فئات إلى يااختبار، قسم في تلاميذ نتائج السابقة تمثل السمسمة أن عمما .4
القيم  بدل الفئات مراكز استعمل العدد من جديد) واحسب A حيث جديد

ix ) 

حيث: me  أحسب العدد .5
N

XxnXxnXxn
em




332211 .  
 

 .الوسط الحسابي للإنحرافات المطمقة   -التباين و الإنحراف المعياري 
نعتبر السمسمة  ii nx حيث  ,

ix ىي قيم الطبع وin  تكراراتيا معi 1,2,3,...,p  ، 
V نرمز لو بالرمزنسمي تباين السمسمة الإحصائية العدد الحقيقي الذي  .1  : والمعرف بالعلاقة 

N

XxnXxnXxn
V

pp

22

22

2

11 )(...)()( 
      معpnnnN  و   21...

X الوسط الحسابي لمسمسمة. 
iىي تواترات السمسمة حيث  ifإذا كانت  1,2,3,...,p 22:فإن

22

2

11 )(...)()( XxfXxfXxfV pp    
 .Vو نكتب   الانحراف المعياري و يرمز لو بالرمز   Vيسمى العدد الحقيقي  .2
نسمي  الوسط الحسابي للإنحرافات المطمقة  العدد الحقيقي  .3

me :حيث

N

XxnXxnXxn
em




332211 . 

 
 

 ملاحظة:
7 6 4 ix 

5 3 2 in 

 تمرين 
 :نعتبر السمسمة الإحصائية التالية

 .المعياري  يانحرافيا و إأحسب تباين -0  
   .أحسب الوسط الحسابي للانحرافات المطمقة -0  

 

 الا ندشاف

 

 

     

   

 و      

 

 

 

 

 

 امدشخَص

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 امبياء  

   

 

 

 و   

 

 

 

 

 

 

خ   امترسَ 

 الأستاذ:ياحي رشيد
  عموم تجريبية.ثانية سنة  المستوى:
 م24/03/2014التاريخ:
 . سا 2الزمن: 

 .الصبورةالوسائل التعميمية:  

ثانوية عبد المجيد علاىم                                                                                               
                                                                                                                  .احصاء :الميدان 

 .انًثهثاخ وزطاب انًوخھح انسواٌا  الوحدة التعميمية:  
 .: مؤشرات التشتتالموضوع 

  : قاعديةالكفاءات ال 
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ثوحيهات 

 وثـوَلات

 مراحل  المحخوى المـرفي المدة

 الدرس

  
 
 

 د15
 
 
 
 
 

 د30
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 د40
 
 
 
 
 

   11َشاط

 السلسلة الإحصائٌة التالٌة نعتبر .0
 

10 7 4 ix 

2 5 3 in 

 لهذه السلسلة. Nأحسب  التكرار الكلً -

 .كل من الوسط الحسابً، التباٌن الإنحراف المعٌاري لهذه السلسلة  أحسب -

 
32حٌث  السلسلة الإحصائٌة التالٌة أكمل لٌم  .0  ii xy  و 3;2;1i  . 

 

   
iy 

2 5 3 in 

   هذه السلسلة.أحسب كل من الوسط الحسابً، التباٌن الإنحراف المعٌاري ل -
  

 
 : التغيير التآلفي

)إذا كانت   : 4 مبرهنة , )i ix nA   سمسمة إحصائية تباينياxV  و انحرافيا المعياريxsو( , )i iy nB     سمسمة إحصائية
i.و  ysو انحرافيا المعياري   yVبنفس التكرار iy a x b    مع,a b    من أجل1,2,3,...,i p         
y.2يكون لدينا    xV a V    و.y xs a s. 

 
 يقترح مدير شركة عمى العمال طريقتين لزيادة الأجور .0

 للجمٌع DA 750* الطرٌقة الثانٌة : زٌادة مبلغ      3* الطرٌقة الأولى : رفع الأجور كلها بنسبة%  

ٌفُضّل العمال الطرٌقة التً تتقارب بها الأجور أكثر بعد الزٌادة . فإذا علمت أن معدل أجور العمال قبل الزٌادة 
 . فأي الطرٌقتٌن أنسب للعمال ؟DA 5400و الانحراف المعٌاري هو  DA 15000هو 

 

 الا ندشاف

 

 

     

   

 و      

 

 

 

 

 

 امدشخَص

 

 امبياء  

   

 

 

 و   

 

 

 

 

 

 

خ  امترسَ 
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 الأستاذ:ياحي رشيد
  عموم تجريبية.ثانية سنة  المستوى:
 م13/04/2014التاريخ:
 . د30و سا 2الزمن: 

 .الصبورةالوسائل التعميمية:  

ثانوية عبد المجيد علاىم                                                                                               
                                                                                                                  .ىندسة :الميدان 

 .اندذاء انطهًً فً انًطروي  الوحدة التعميمية:  
 .اندذاء انطهًً  :الموضوع 

 خواص استعمال  -لشعاعين غير معدومين. ميالسم الجداء حساب  : قاعديةالكفاءات ال 
 .بالتعامد تتعمق علاقات لإثبات السممي الجداء

ثوحيهات 

 وثـوَلات

 مراحل  المحخوى المـرفي المدة

 الدرس

 د1 
 د20
 

 د15
 
 
 
 
 

 د40
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 التذكير بمبرىنة فيثاغورس
 .066ص  0نشاط

 

 الجداء السممي لشعاعين .0

 و المعرف بـِ: ىو العدد الحقيقي الذي نرمز إليو بالرمز و الجداء السممي لشعاعين  :تعريف
 أو  إذا كان             
 و  إذا كان            

 : حالات خاصة
 لأن    مرتبطين خطيا و كان ليما نفس الاتجاه فإن  و إذا كان

 لأن    مرتبطين خطيا و كانا اتجاىاىما متعاكسين فإن  و إذا كان

و بصفة خاصة  و ىكذا  و نسميو المربع السممي لمشعاع بـِ    نرمز إلى الجداء السممي

 .نقطتين فإن  و إذا كانت
 

  شعاعين فإن:  و إذا كان: مبرىنة

 العبارة التحلٌلٌة للجداء السلمً .0

 ىي   و كانت إحداثيات ىي إذا كانت، في معمم متعامد و متجانس، إحداثيات  : مبرىنة  
  فإن:

 و ،و لتكن النقط مثمث متقايس الأضلاع حيث  :60تطبيق
 عمى الترتيب. و ،منتصفات القطع المستقيمة

 . و ، ،   أحسب الجداءات السممية الآتية:    
  (1;0)و  (4;3)، (2;5)احداثياتيا عمى الترتيب  Cو  A ،Bفي معمم متعامد و متجانس، النقط  :60تطبيق
AB.احسب الجداء السممي   - AC. 
 الأشعح انًرعايذج .3

   متعامدان يعني أنو إذا كان: و  القول أن الشعاعين غير المعدومين  :تعريف
 متعامدين. و يكون المستقيمان و       

 امدشخَص

 

 الا ندشاف

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 امبياء  

   

 

 

 و   

 

 

 

 

 

 

خ   امترسَ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

uvu v

0u v 0u 0v 

 cos ,u v u v u v 0u 0v 

uvu v u v  cos , 1u v 

uvu v u v   cos , 1u v  

u u
2

uu
22

u u

AB
22

2AB AB AB 

uv 
2 2 21

2
u v u v u v    

u ,x yv ,x y 

u v xx yy   

ABC3AB AC BC  A B C 

 BC AC AB

AB ACBC CACC AB A B AB  

uv

AB uAC v AB AC
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 و ،و لتكن النقط مثمث متقايس الأضلاع حيث  :60تطبيق
 عمى الترتيب. و ،منتصفات القطع المستقيمة

 . و ، ،   أحسب الجداءات السممية الآتية:    
  (1;0)و  (4;3)، (2;5)احداثياتيا عمى الترتيب  Cو  A ،Bفي معمم متعامد و متجانس، النقط  :60تطبيق
AB.احسب الجداء السممي   - AC. 
 الأشعح انًرعايذج .4

   متعامدان يعني أنو إذا كان: و  القول أن الشعاعين غير المعدومين  :تعريف
 متعامدين. و يكون المستقيمان و       

 
 نصطمح عمى أن الشعاع المعدوم عمودي عمى كل الأشعة.: ملاحظة

 .متعامدان يعني أن  و القول أن الشعاعين  :مبرىنة
);,(المستوي منسوب الى معلم متعامد ومتجانس : تمرين jiO


. 

)4;3(B ،)1;3( ،A)1;1(نعتبر النقط  C. 

 . Aقائم في النقطة ABCبحيث يكون المثمث ثم عين قيمة  .ABACأحسب -

 خواص الجداء السممي .3

 لدينا و من أجل كل عدد حقيقي wو u،vمن اجل كل ثلاث أشعة :مبرىنة
        1 u v v u        2  u v w u v u w            3  u v w u w v w      

                   4    u v u v                    5    u v u v    
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 ABC3AB AC BC  A B C 

 BC AC AB

AB ACBC CACC AB A B AB  

uv

AB uAC v AB AC

uv0u v 
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 الأستاذ:ياحي رشيد
  عموم تجريبية.ثانية سنة  المستوى:
 م21/04/2014التاريخ:
 . سا 1الزمن: 

 .الصبورةالوسائل التعميمية:  

ثانوية عبد المجيد علاىم                                                                                               
                                                                                                                  ىندسية. :الميدان 

  .في المستوي  الجداء السممي  :الوحدة التعميمية  

  تطبيقات الجداء السممي :الموضوع
 .علاقات تتعلق بالتعامد  لإثباتاستعمال خواص الجداء السلمً   قاعديةالكفاءات ال

ثوحيهات 

 وثـوَلات

 مراحل  المحخوى المـرفي المدة

 الدرس
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 د10
 
 
 
 
 

 د10
 
 
 
 

 د10
 
 
 
 
 
 
 

 11نشاط 

 نزود المستوي بمعمم متعامد و متجانس 

 ثم قارن ،أحسب كلا من   
 بينيما 
 
 
 

 
 الجداء السممي و الإسقاط العمودي .0

 مبرىنة

فئٌ   عهىانًطمط انعًودي نهُمطح  ،يثهث إرا كاَد  
المسقطان العموديان عمى الترتيب  و شعاعين غير معدومين و كانتا   و  إذا كان  :نتيجة 

 فإن:    عمى المستقيم و لمنقطتين

 
 
 
 
 

 
 

5ABمستطيلا حيث ABCD :مثال  3وCB   

 ..BDBC. ،BDABاحسب  كلا من  -

 
 الحل:
-    

2
2 25AB BD AB BA AB AB AB AB            

 BAىو  ABعمى الشعاع  BDلأن المسقط العمودي لمشعاع 
-  2

3BC BD BC BC BC     
 BCىو  BCعمى الشعاع  BDلأن المسقط العمودي لمشعاع  
 
 
 

 

 الا ندشاف

 

 

 

 

 

 

 

 امبياء 

 و

خ  امترسَ 

 

 

 

 

 

 امخفِيم

 

 

 

 الأستاذ:ياحي رشيد
  عموم تجريبية.ثانية سنة  المستوى:
 م23/04/2014التاريخ:
 . سا 1الزمن: 

 .الصبورة -الكوسالوسائل التعميمية:  

                                                                                             .عبد المجيد علاىمثانوية   
                                                                                                                  ىندسة. :الميدان 

 .الجداء السممي في المستوي   التعميمية:الوحدة   
 .تطبيقات الجداء السممي الموضوع: 
 تعامد شعاعين-الجداء السممي لشعاعين-الإرتباط الخطي لشعاعين:  القبميةالكفاءات  

 ; ,O i j

OAOB.OABA .

ABCCC ABCAABACAB  ..

ABCDC D 

CD ABAB CD AB C D   
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  ظمي لو ونقطة منو.كتابة معادلة مستقيم عمم شعاع ناالكفاءات المستيدفة:  

المـرفيالمحخوى  المدة ثوحيهات وثـوَلات  مراحل  

 الدرس

 

ثوػَف شرط 

الا رثباط الخعي 

مشـاؿين مكذابة 

 مـااة  مس خليم.

 

حساب الجداء 

امسومي مشـاؿين 

س خـما امـبارة   با 

 .امخحوَوَة

 

شرط ثـامد 

شـاؿين في 

مس خوي مزوا 

بمـلم مذـامد 

 .ومذجاوس

 
 د01
 
 
 
 
 
 

 د14
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ذكر بشرط الإرتباط الخطي لشعاعين 








y

x
uو









y

x
v في مستو مزود بمعمم  ; ,O i j. 

 
المستوي المنسوب إلى المعمم المتعامد و المتجانس  فينشاط:   ; ,O i j 3;1(. نعتبر النقطتان(Aو)2;4(B . 
 ؟ بالنسبة لممستقيم  ماذا يمثل الشعاع  .1
 ؟و ، ماذا يمكن القول عن الشعاعين نقطة من المستقيم   .2
 .اكتب معادلة لممستقيم  .3

ليكن   .4








1

3
n  .شعاع  من المستوي 

 وماذا تستنتج؟ .ABnاحسب  الجداء السممي  ( أ
nANالجداء السممي yو  xالمستوي، احسب بدلالة  نقطة من ( ب  .ثم استنتج.
معادلة لممستقيم   AB باعتبارN  نقطة متحركة عمى المستقيم AB. 

 حل النشاط
 . لممستقيم  ىو شعاع توجيو الشعاع  .1
 مرتبطان خطيا. و  انالشعاع .2

 كتابة معادلة لممستقيم .3 AB :   بما أنَ الشعاعين








3

1
ABو













1

3

y

x
AM  َمرتبطان خطيا فإن 

0)1)(1()3(3  yx
0103 أي   yx  و ىي معادلة لممستقيم AB.   

.ABn.:  031)1(3أ( حساب الجداء السممي  .4 ABnنستنتج أنَ الشعاعين .n ،AB 
 متعامدان.

nANالجداء السممي yو  xبدلالة  ( حسابب لدينا  :.












1

3

y

x
AN و









1

3
n    ومنو          

103)1(1)3(3.  yxyxnAN . 
لممستقيم  ج معادلةااستنت -      AB :  إذا كانت N  نقطة متحركة عمى المستقيم AB ،  َفيذا يعني  أن 

  متعامدان. n ،AB مرتبطين خطيا وبالتالي فيما متوازيان وبما أن الشعاعين  ABو  AN  الشعاعين 
.0متعامدان كذلك ومنو   n ،AN لشعاعان ا أنَ فينتج  nAN 0103أي  yx و ىي معادلة 

لممستقيم   AB .  
 

 امدشخَص

 

 

 

 الا ندشاف

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

AB AB

);( yxM ABABAM

 AB

);( yxN

AB AB

ABAM
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 د02
 
 
 
 

 د11
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 د02
 

 د02
 
 
 

 د03
 
 

 د05
 
 
 
 
 

 د20
 

 
 الشعاع الناظمي لمستقيم  .1
مستقيم.  نسمي شعاع ناظمي لممستقيم   تعريف: D عدوم عمودي عمى أحد أشعة كل شعاع غير م
مستقيم التوجيو  D  . 
 معادلة مستقيم عمم شعاع ناظمي لو ونقطة منو .2

والنقطة  الشعاع غير المعدوم  المعمم المتعامد والمتجانسنعتبر في المستوي المنسوب إلى 

 و المستقيم الذي يشمل و ليكن  
  شعاع ناظمي لو.

من المستوي بحيث: إذن مجموعة النقط  وى 
. 

و بالتالي لدينا  
 

إذا وفقط إذا كان  نقطة من إذن تكون 
 

  أي 
  : ينتج   بوضع
في معمم متعامد و متجانس يكون لكل مستقيم حيث الشعاع غير المعدوم  مبرىنة: ,n a b  شعاع ناظمي لو

0axمعادلة من الشكل:  by c   ث حيa،b،c0;0(أعداد حقيقية و();( ba. 
شعاع توجيو لو و منو الشعاع  فإن  معادلة لمستقيم إذا كانت ملاحظة:

 .متعامدان مادام  و لأن  شعاع ناظمي لممستقيم 

المستقيم  ليكن :01مثال   :0352الذي معادلة لو  yx 2;5(ومنو(nىو شعاع ناظمي لو و
)2;5( u  ىو شعاع توجيو لو 

متجانس المتعامد و المعمم الالمستوي منسوب إلى  في  :02مثال ; ,O i j  معادلة لممستقيم . D   الذي يشمل
)2;1(A  و)5;4(n   045ىي من الشكل  شعاع ناظمي لوو  cyx .  حيث

13)2415( c 01345. ومنو  yx  ىي معادلة لممستقيم . D . 
 

متجانس المتعامد و المعمم المنسوب إلى الالمستوي  في تطبيق:  ; ,O i j .  نعتبر النقط( 2;0)A   ،
(2;1)B و( 3;3)C   
اكتب معادلة للارتفاع المتعمق بالضمع (1 BC. 
اكتب معادلة لممستقيم  (2    الذي يشملA  و يعامد المستقيم AB. 
اكتب معادلة لممستقيم  (3 D   الذي يشملB  032معادلة : الو يعامد المستقيم ذي  xy 
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 امخلويم

 

 D

 ; ,O i j ,n a b

 0 0,A x y DAn

 D ,M x y

0AM n 

 0 0,AM x x y y 

   0 0AM n a x x b y y    

 ,M x y D

   0 0 0a x x b y y   

 0 0 0ax by ax by   

 0 0c ax by  0ax by c   D

0ax by c   D ,u b a

 ,n a b Dnu0n u 
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 حل التطبيق:
معادلة للارتفاع المتعمق بالضمع ةباكت (1 BC. 

الإرتفاع المتعمق بالضمع  BC  ىو  المستقيم العمودي عمى BC  2;0(المستقيم ويشمل النقطة(A  إذا
)2;5(BC025ىو شعاع ناظمي لو ومنو معادلة لو ىي  من الشكل  cyx حيث

10)2025( c 01025. ومنو  yx المتعمق بالضمع للارتفاعىي معادلة BC  
. 

معادلة لممستقيم  ةباكت (1    2;0(الذي يشمل(A  و يعامد المستقيم AB. 
)1;4(AB ىو شعاع ناظمي لـــ   ومنو معادلة لــ  04ىي  من الشكل  cyx حيث
8)0124( c 084. ومنو  yx  معادلة لممستقيم . ىي   . 

معادلة لممستقيم  ةباكت (2 D   (1;2)الذي يشملB  : و يعامد المستقيم ذي المعادلة
032  xy 

032ىو شعاع توجيو لممستقيم الممثل بالمعادلة u)2;1(لدينا    xy  2;1(وبالتالي(u  ىو
شعاع ناظمي  لـــ  D  ومنو معادلة لــ D 02ىي  من الشكل  cyx حيث

5)1122( c 052. ومنو  yx  معادلة لممستقيم . ىي D  . 
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 رشيد ياحيذ:الأستا

  عموم تجريبية.ثانية سنة  المستوى:
 م28/04/2014التاريخ:
 . سا 1الزمن: 

 .الصبورة -المدور-الكوسالوسائل التعميمية:  

 
                                                                                             .ثانوية عبد المجيد علاىم

                                                                                                                  ىندسة. :الميدان 
 .الجداء السممي في المستوي   الوحدة التعميمية:  
 .تطبيقات الجداء السممي الموضوع: 
 . تعامد شعاعين-: الجداء السممي لشعاعين الكفاءات القبمية 
 .دائرج يعادنح كراتحن انطهًً اندذاء خواص اضرعًالالكفاءات المستيدفة:  

 مراحل  المحخوى المـرفي المدة ثوحيهات وثـوَلات

 الدرس

 

 

 

حساب مٌخطف 

 كعـة مس خليمة

 

 

 

 

شرط ثـامد 

شـاؿين في 

مس خوي مزوا 

بمـلم مذـامد 

 ومذجاوس.

 

حساب الجداء 

امسومي مشـاؿين 

س خـما  امـبارة  با 

 . امخحوَوَة

 

 

 
 د01
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 د10
 
 
 
 
 
 
 
 

ذكر بشرط تعامد شعاعين 








y

x
uو









'

'

y

x
v  متجانس متعامد و بمعمم  في مستو مزود ; ,O i j. 

 
المستوي المنسوب إلى المعمم المتعامد و المتجانس  فينشاط:   ; ,O i j 2;1(. نعتبر النقطتان(Aو)0;5(B  

I( 
 .A،Bعمم النقطتان  .5
منتصف القطعة  لتكن  .6 AB  . 

 .  احسب إحداثيتي النقطة  -

);(لتكن  .7 yxM  نقطة من الدائرة C  التي مركزىا  و نصف قطرىا
2

AB.  

ثم استنتج معادلة لمدائرة  2Mعن  yو xعبر بدلالة  - C . 
II( 

);(لتكن  yxN  نقطة من الدائرة C  . 
 متعامدان )برر جوابك(؟  NBو  NAىل الشعاعان  .1
، ثم استنتج معادلة لمدائرة  .NANBعن الجدء السممي   yو xعبر بدلالة  .2 C. 

 
 حل النشاط

 (Iالجزء )
 .A،B تينالنقطتعميم  .1

 : حساب إحداثيتي النقطة  .2






 


2

51
;

2

أي  02 3;1  . 

 : لدينا 2Mعن  yو xالتعبير بدلالة  .3 2222 )3()1(  yxM   أي
)1...()3()1( 222  yxM   

استنتاج معادلة  - C   : CM   يعني
2

AB
M  أي ،

2

2

2










AB
M 1(: ومن( 

نجد: 
2

22

2
)3()1( 










AB
yx 

ىي معادلة لمدائرة   C يمكن حساب  الطول (.
2

2







 AB .) 

 امدشخَص
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 د15
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 دائرةمعادلة  .3

متجانسالمتعامد و المعمم التوي منسوب إلى لمسا ; ,O i j. 

 معادلة دائرة عمم مركزىا و نصف قطرىا ( أ
لتكن C الدائرة التي مركزىا 0 0,x y و نصف قطرىاr. 
 C ىي مجموعة النقط ,M x y  :حيثM r  أي

2 2M r  
و ىذا  يعني أن:     

2 2 2

0 0x x y y r   . 
في معمم متعامد و متجانس معادلة الدائرة  :مبرىنة C  التي
مركزىا 0 0,x y و نصف قطرىاr  :ىي 

   
2 2 2

0 0x x y y r   . 
مثال :  ; ,O i j .معمم متعامد و متجانس 
مدائرةاكتب معادلة ل .0 C 1;2(التي مركزىا( 5و نصف قطرىا. 

 

 (IIالجزء ) 

بما أنَ  - AB ىو قطر في الدائرة C وN  نقطة من ىذه الدائرة  فإن المثمثANB قائم في 
ومنو المستقيمان   ،Nالنقطة   NA  و NB  .متعامدان 

);5(لدينا   .NANBعن الجدء السممي   yو xالتعبر بدلالة  - yxNB  ، 
)1;2( yxNA   

ومنو :                   
562.

562.

)1)(5()2(.

22

22







yxyxNBNA

yyxxNBNA

yyxxNBNA

  

لدينا  :Bو Aتختمف عن  Nاذا كانت  استناج معادلة لمدائرة : NA  و NB    متعامدان.  ومنوNA 

.0متعامدان اذن    NBو  NANB  
.0لدينا يكون   :Bوأ Aمنطبقة عمى  Nاذا كانت   NANB    056222ومنو  yxyx 

ىي معادلة لمدائرة  C . 
  عمم قطر ليامعادلة دائرة  ( ب

نكلت C ىاقطر  الدائرة التي AB. C باستثناءA وBىي مجموعة النقطM بحيث يكون المثمث
AMB قائما في M  0أيMA MB .  

0MAلدينا كذلك MB  إذا كانتM منطبقة عمىA أو عمىB. 
 
 

 

 امبياء  
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 د10
 
 
 
 
 
 
 
 

 د02
 
 
 

 د10
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

الدائرة التي قطرىا مبرىنة: AB ىي مجموعة النقطM 
0MAحيث  MB  
المستوي المنسوب إلى المعمم المتعامد و المتجانس  في مثال:

 ; ,O i j 2;6(. نعتبر النقطتان(Aو)2;5(B  

اكتب معادلة الدائرة التي قطرىا - AB  
 
 

 تطبيق
);,(المستوي منسوب الى معمم متعامد ومتجانس  jiO


. 

 .4;3(B(،A)1;1(نعتبر النقط 
أكتب  معادلة  لمدائرة  .0 Cالتي مركزىا )

2

5
;2( 3و نصف قطرىا. 

أكتب  معادلة .0 C  الدائرة التي قطرىا AB . 
);(طبيعة مجموعة النقط kناقش تبعا  لقيم العدد الحقيقي .5 yxM حيث:  

. 054222  kyxyx. 
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